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Chuong | - SO HUU Ti. SO THUC

§1. Tép hop Q cac s8 hiu fi
4 A

Tép hop cac
s8 hiu ti

Top hgp cbe 9

; Tép hgp cbe
NS S

B J

So hiu ti

O 16p 6 ta d biét : Cdc phan s§ bing nhau 13 cdc cdch viét khic nhau ciia
ciing mot s8, s8 dé duac goi 12 s§ hifu ti.

Gidsiitacicdcsd:3;:-05;0; 2%-

3 6 9
Ta c6 thé viet : I=—=—=—=_.
: B 1-273

hI[I t!J

L
-2

1
19 -19 38
T 27 1B

Nhur vy, cics63;-0,5;0; 2% déu 12 s6 hiru 4.
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Ta c6 thé néi :

S& hitu tf 1 56 viét duge dudi dang phan so'% véia,beZ b0

Tép hop cdc s6 hitu i duoc ki hiéu 13 Q.

Visao cde s 0,6; —1,25; I-;— It cdc sé hitu if ?

m 56 nguyén a cd la sd hitu tf khong ? Vi sao ?

2.

Biéu dién s& hiru fi trén truc s&

Bidu dién cde s¢' nguyén : =1; 1;2 trén tryc 5.

Tumg tu nhu d6i véi
s nguyén, ta cd thé
bifu difn moi s6 hitu
ti trén truc sd.

Vi du 1 : D& bidu difn
sﬁhi'mti% trén truc s6

ta 1am niar sau :

— Chia dogn thing don
vi (ching han doan 6
di€m 0 dén diém 1)
thinh bén phin bing
nhau, 18y mdt doan Jam
dom vi m&i thi don vi

mﬁibﬁngidmvicﬁ.

— 54 hiru d % duge bifu difn bdi difm M ndm bén phii diém 0 va cdch
difm 0 mét doan bing 5 don vi mdi (h.1).

—
g2

Hinh I
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Vi du 2 : Dé biéu difn 56 hiu 6 —itrﬁntmcsﬁta]ﬂmnlmsnu:

—Vit!t—i dudi dang phén s6 c6 miu duong : —§=;§;

— Tuong ty nhu trén, chia doan thing don vi thinh ba phén bing nhau, ta
mmcdogndmvimﬂibang%dmﬁm:

_ S6 hitu 6 ‘—j duge bidu difn bt diém N nim bén tréi diém O Vi cdch

diém 0 mot doan béng 2 don vi méi (h.2).
N 0

Il 1 & I I Il 1 L -
T T T L] L] T T

q2_ 2
12-2 1

Hinh 2
* Trén tryc s6, diém biu dién s6 hiu 1 x duge goi 12 diém x.

So sanh hai s6 hilu ti

So sdnh hai phdn 56 : =% vt e

i -5
* V&ihai sé hitu t bt ki x, ¥ ta luén c6 : hofic x =y hoic x <y hoic x> y.
Ta 6 thé so sdnh hai s6 hitu ti bing cdch vi€t ching dudi dang phan s& réi
50 sdnh hai phan sd dé.

1
Vidu I : Sosdnh hai s& hitu 6§ — 0,6 va -

Gidi :
Ta cé _n,ﬁzﬁ;iz'_s,
10 -2 10
-6 -5 1
Vi-6<-5va10>0nén — < — hay -0,6 <—:
10 10 -2
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Vidu 2 : So sdnh hai s6 hiju d -3% va 0.

Gidi :
1 -7 0
Tach -3—=— ; 0=—-
e 2
w-?cnva2>nnen“—7<9-vg -3l¢n-
g e A

* Néu x <y thi trén tryc s8, di€m x & bén trdi dim y.

* 58 hitu ti Ién hon O goi 12 s6 hitu t duong ;

SA hitu ti nhd hom 0 goi 1a 6 hitu ti 4m ;

S6 hitu 6 0 khong 12 s6 hitu i duong cling khong 12 56 hitu ti Am.

Trong cdc s6 hitu o sau, 6 ndo g s6 hitu tf dwong, 6 ndo la s6 hitu H am, s6
ndo khong la 56 hitu tf duong ciing khong la s6 hitu t dm ?

T 3 -5 -2 =5
B&i 16p
Dién ki hitu (&, &, <) thich hop vio 8 vuéng :
=3[ N; -31Z; -3[]Q;
-2 -2
2oz 2Zpes ~Oz0e

a)ngaic;i&&nsﬁsau.nhﬂngmansﬁniubiéudiénsﬁhﬂuﬁi:

-12 -15 24 =20 27,

15 20 -32 28 T

b]Biéudiénsﬁhmﬁ%uenn-qcs&.
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3.

S.

Sosinhcdcsd hitud :

2 -3 -213 18
) X=—vay=— b) x= —_—
X WY )*=300 * V"5

c)x=-0,75va y:—“-

Snsénhsﬁhﬁuti%(a.bEZ,baeﬂ)vﬂisﬂ'ﬂkhia.bmngd{uvékhia,b
khic dfu.

Gid sit x = — y=£ (a, b,m € Z, m > () v x < y. Hily ching td ring nfu
m m

a+h

chon z= thitacix<z<y.
2m

Hudng ddn : St dung tinh chfit : Néua,b,ce Zvia<bthia+c<b+c.

§2. Cong, trir s8 hiu fi

Céng, trir hai s hiru ti
Ta dé bi€t moi s hiru d déuviétdug::dudidgngphansd% viia, belZ,

b= 0 (§1).

Nhér d6, ta c6 thé cong, trit hai s§ hitu t x, y bling cdch vi€t ching dudi dang
hai phiin 6 ¢6 cing mot miu duong réi 4p dung quy tic cong, trit phin s6.
Phép ctng s6 hifu ti c6 cdc tinh chét clia phép cong phiin s : giao hodn, két
hap, cong védi s6 0. Mbi s6 hiu ti déu o6 mot 56 ddi.

Vﬁix=£-,jr=-h- (a,bbmeZ m>0),tacd:
m m
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e | 4_-49+1_2_(-49)+12_-37_
37 W M e

YRt ML SC

" (_3}_(_1 4 4 4 4

Tinh : ) ﬂ,5+13; b) %—(—3,4;.

Quy téc "chuyén v&"
Tuong ty nhu trong Z, trong Q ta ciing cé quy tic "chuyén ve" :

Khi chuyén mgt 56 hang tit vé ndy sang vé kia ciia mgt ddng thiic, 1a phdi
déi ddu 56 hang dé.
Vidmoix,v,2eQ: X+y=z=>xXx=z-Y.

Vidy : Timx, bift -4 =~
g 3

Gidi : Theo quy tic "chuyén v€", ta o6 :

1 3
X==+=
3 7
7 9
-
21 21
E
21
16
Viy : =—
ay Eeis
Tim x, biét :
1 2 2 3
a) 1_5—_5, b}?—l——z-

Chi ¥ : Trong Q, ta ciing c6 nhiing tdng dai 56, trong dé cé6 thé déi ché
cde s6 hang, ddt ddu ngodc d€ nhoém cdc 56 hang mgt cdch tup ¥ nhu cde
tdng dai 56 trong 7.
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10.

10

Bai t6p

Tinh :

a) __1+__] . h] i_i .
21 28° 18 27°

-5 _ 2
0) =+0,75 ; d) 3,5_[_?}

Tacﬁthéviétsﬁ'hﬁuﬁ% dudi cdc dang sau day :

& A28

16 8 16

-5 -5 21
by — 13 hié i 58 hilu wong. Vidop: —=1-—.
}lﬁ a hitu clia hai sd ti duomg. Vi du T =

a);—:lﬁt&xgcﬁahaisﬁhﬁutiﬁm. Vidy:

Véi méi céu, em hdy tim thém mét vi du.
Tinh :

) )
H o34

Tim x, hiét :
a)!+1=3; h}x—E=E;
3 4 5 7
6 4 1
C) X——=—— ——X==
) 3 7 d}‘l’ 3
Cho bifu thifc :

A_:[E_E.pl)_[s+£_E)_[3_I+E]>
3 2 3 2 3 2

Hiy tinh gid tri cia A theo hai céch :
Cdch 1 : Trude hét, tinh gid tri cia ting biéu thic trong ngojc.
Cédch 2 : Bd dfiu ngodc ri nhém cic s6 hang thich hop.
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§3. Nhén, chia s8 hiu ti

Vi moi s6 hiu ti déu vi€t duge du6i dang phan s nén ta o thé nhan, chia
hai s@ hitu ti x, y biing cdch vit ching dudi dang phan sd réi dp dung quy
tic nhén, chia phin s6. Phép nhén s6 hitu ti o6 cdc tinh chit clia phép nhin
phén 6 : giao hodn, k€t hop, nhan v6i s6 1, tinh chét phan phdi cia phép
nhén d6i v6i phép cong. Mbi s hitu ti khic 0 déu c6 mot sd nghich déo.

Nhén hai s0 hiu ti

Vix=2,  y== tach
b d
o A
Y e 'd b4
2 4 2 42 8
Chia hai s6 hinu ti
a Cc
Véix=— y=— (y20) tacd:
R d(y*}
grpm Bl N d_ud
-y b'd b c c
; 2y -4 -2 -2 3 (=23 3
L 4:[——):—:—:—r—:_:_r
Ll A o e e e T
2 -5
Tinh : Rl RS T b —2:(=2).
in a) 3, [ 5] )?3(}

Chit y : Thuong cua phép chia s& hitu tf X cho s6 hitu Hy (v 2 0) goi la o s¢
cila hai s6'x va y, ki higu 1d = hayx : y.
¥

-512

Vidu : Ti s6 clia hai s6 5,12 va 10,25 duee viét 1a o

hay -5,12 : 10,25.

11
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11.

12,

13,

14.

12

Bai tép

Tinh :
-2 21 -15
_— b 24.—;
a) 73 ) 0, 2

0) (-2) (-%] ; O [-%] 6.

Tacﬁthévié'tsﬁhﬂuﬁ% dudi cdc dang sau diy :

8) = I tich ol hai S bl . Vidy: > ==3.1,
16 16 2 8

5 -5

-5 _ i
b) = Ia thuong cila hai s6hiu . Vidy : — =—:8.

V&i méi cu, em hiy tim thém mét vi du.
Tinh :

11 .33) 3. T 1(_8)_%
c’[E'm’) 5" 92 [[ ﬁ) 15}'

Dién céc sd hitu ti thich hap vio 6 tring :

.
32

* 4 =

7 7

-8 - —_ =
7 7
7 7

b 4 -
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15. P4 (h3) : Em hdy tim chich "n6i" cic s6 & nhig chiéc 14 bing dfiu céc
phép tinh ofng, trit, nhin, chia va ddu ngofic dé dugc mot hiéu thifc cd gid tri
diing bing 56 & bong hoa.

-2 3Y 4 (-1 4\ 4 5[1 5]5[12]
a) | —+—=|i=+|—+—=|:—; b= —=——|+=:| —==]|.
[3 ?]5[3?]5 9 {11 2/ 9115 3

§4. Gid tri tuyét d8i ctia mdt s8 hiju fl.
Cdng, tri, nhén, chia s th@p phan

[ Véi diéu kién nao cltia s hitu ti x thi |x| = -x ? ]

1.  Gia tri tuyét déi cia mét s6 hitu ti
Gid tri tuyét doi cha s6 hitu ti x, ki hiéu Ixl, 1a khodng cdch tir diém x t&i

diém 0 trén truc s6.
Bl piénvao ché rang(..) -
a) Néu x=35 thilxl=... b) Néux >0 thi lxl = ...
Néis x =?msm=... Néisx =0 thi x| = ...

Néux<0thilxl=..

13
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Tach:

) Xx nfu x=20
x|l =
-x nfu x<0

Vlﬂr:i’i,nl:)::E thi Ixl = - =E (v'lg:-ﬂ);
3 3 3 3

X =-5,75 thi Ix| = I-5,751 = —(=5,75) = 5,75 (vi-5,75 <0).
Nhdn xét : Vaimoix e Qtalubncd: X120, Ixl = l-x|va Ixl = x.
Tim |x|, biét :

el Wl a8k dnd

Cong, trir, nhan, chia s6 thap phan

* D@ cOng, trlt, nhén, chia cdc s& thip phén, ta c6 thé viét ching dudi dang
phén s6 thap phan rdi 1am theo quy tic cic phép tinh da bi&t vé& phén sd.

Trong thyc hanh, ta thudmg cdng, trlr, nhan hai s6 thip phin theo cdc quy tic
vé gid tri tuyt d6i va vé déu tuong ty nhu d6i véi s6 nguyén.

Vidu : 8) (=1,13) + (- 0,264) = —(1,13 + 0,264) = —1,394.
b) 0,245 — 2,134 = 0,245 + (-2,134) = —(2,134 — 0,245) =—1,889.
€) (-5,2) .3,14 = (5,2 .3,14) =-16,328.

* Khi chia s6 thip phan x cho s thip phan y (y # 0), ta 4p dung quy téc :
Thuamg clia hai 56 thap phan x va y 13 thuong cla x| v Iyl véi ddu "+" ding

trude néu x va y cing ddu va ddu "-" ding trudc nfu x va y khic déu.
Vidu :a) (—0,408) : (- 0,34) =+(0,408 : 0,34) = 1,2.

b) (- 0,408) : (+0,34) =—(0,408 : 0,34) =-1,2.
Tinh:a)-3,116+0,263 ;

b) (=3,7) . (-2,16).
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17.

18.

19.

20.

21.

Bai tép
1) Trong cdc khiing dinh sau day, khing dinh nio ding ?

a)[-25/=25; b) =25 ==2,5; c) [-2,5| ==(=2,5).
2) Tim x, biét :
a) x| = %; b) [x| =0,37;
2
c) x| =0; d) x| =13
Tinh :
a)-5,17 - 0,469 ; b)-2,05+1,73;
) (-5,17).(-3,1); d) (-9,18) : 4,25.

V6i bai tp : Tinh téng S = (-2,3) + (+ 41,5) + (- 0,7) + (-1,5), hai ban
Hing va Lién da lam nhu sau :

Bai lam cia Hiing Bdi ldm cia Lién
5=(-23)+(*+41,5) +(-0,7) + (-1,5) | 5=(-23) + (+41,5) + (- 0,7) + (-1,5)
[(=23)+(=07) +(-1,5)]+415 | =[=23)+(07)] +[(+41,5) + (-1,9)]

(- 4,5) + 41,5 = -3 + 40
= 37 = 37

a) Hiy gidi thich cich lam clia méi ban.

b) Theo em nén lam cich nio ?

Tinh nhanh :

a)6,3+(-3,7)+24+(-03); b)) (49 +55+49+(-55);
€)29+37+(-42)+(-29+42; d(-65.28+28.(-3,5).

Luyén tGp

a) Trong cdc phan s6 sau, nhing phén s6 nio bifu difn cing mét sd hira i ?
-14 =21 26 -36 . 34
357 637 65 84 -85

b) Viét ba phan s6 cing biéu dién s6 htu t “—:

15
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22,

Sép x€p cdc s6 hitu ti sau theo thii ty I6n din :

-5 2 4
03; & ; —13 : T ; 0; -0875.
23. Duya vio tinh chéit "N€u x <y vé y < z thi x < 2", hily so sédnh :
a)%vhl,l; b) —500 va 0,001 ; c)g?h %
24,  Ap dung tinh chét cic phép tinh a8 tinh nhanh :
a) (-2,5.0,38 .0,4) - [0,125 . 3,15.(-8)] ;
b) [(-20,83) . 0,2 + (-9,17) . 0,2] : [2,47 . 0,5 — (-3,53) . 0,5].
25, Tim x, bift :
3| 1
a) Ix-1,71=23; b) x+z|—§=ﬂ
26.  Sit dung mdy tink b6 tii
Tinh Niit &n ' Kétqua

1+ 29 [ L 1 1 2] L1 31 P ] | -4
co-cow RO OO mE | >

w.oo MONHOOEEE | -5

c3e9: 2 [ABIL [E] FRIEEIFIE | 3

(-1,3).. (-2,5) B EILI P M4
+41.659 FOMEGOGE MM | "

0s. 3y ILBEICIBIEMFIMAC[E] |
+1.5:¢-03) 5] [7] [3] 7] ] ] — 6,55

{*) Céc bii 18p vé mfly tinh b 16 trong cutfn séch nity duce trinh by theo céch sir dung méy tinh
bd tii SHARP TK-340 hofic CASIO fx-220, Nhifu logi méy tinh bd tii théng thifmg khfic ciing
duere sit dung tirong tr.

16
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Diing méy tinh b tii dé tinh :
a) (-3,1597) + (-2,39) ; b) (- 0,793) - (-2,1068) ;
) (- 0,5).(-3,2) +(-10,1). 0,2; d)1,2.(-2,6)+(-1,4):0,7.

§5. Luy thira cia mét s hiu ti

C6 thé viét (0,25)° va (0,125)* duéi dang
hai luy thifa cling co s8 ?

1. Luy thira véi $6 mi tu nhién
Tuang ty nhu d6i véi sd tr nhién, v6i s6 hitu ti x ta dinh nghia :

Luy thita bdc n cia mgr s¢ hitu tf X, ki hi¢u X", la tich ciia n thira s6'x (n la
méit 56 1w nhién lém hon 1).

m
X =XXX.X (XxeQ,neN,n>1)
n thira g8

x doc 13 x mii n hodc x Iu§ thira n hodc lu§ thira bic n clia x ; x goi 12 co' 58,
n goi 1a sd'mil.

Quy udc : X =X
x'=1 (x=0).

-Khivie'taﬁhﬂutixduﬁidmg% (a,beZ bz0)tacs:

n thira s8
n ST n
Al et BB Bl oW
(h] b b b bbh.b p®
\_v_l' h_v_ﬂ

n thira s& n thirg s8

fat i
vay M [EJ = a'—

i [y
T:‘nh:[-—4] ; [‘—5) : (-05)7:(¢-05%; 07"

17
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Tich va thuong cua hai luy thira cling co s&
V@i sd tu nhién a, ta dd bi€t :

a .a =a

a :a =a (az0,m2n).

Ciing vy, ddi véi s6 hitu ti x, ta c6 cdc cong thic :

(Khi nhdn hai luy thia cing co 56, ta giit nguyén co 56 va cgng hai sd mil).

xX2:x"=x""" x20,m=n)

(Khi chia hai luy thia cing co s6 khdce 0, ta giit nguyén co sé& va Idy s6 mii
ctia luy thima bi chia tric di 6 mil ciia luy thita chia).

Tinh :a)(-3)°.(-3) ; b) (- 0,25)° : (- 0,25)°.

Luy thira clia luy thira

Tinh va so sdnh :

a) 23 va 2°; b) {['—IJT va [‘—l]w.
2 2

Ta o cing thic :

(Khi tinh luy thig ciia mgt luy thiga, ta giit nguyén co 56 va nhdn hai s6' mii).

Dién sd thich hgp vao 6 vudng :
2
CIECE
4 A e "

b [en*]” = (0.

a)
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27.

28.

29,

30.

31.

Bai t6p

Tinh :

2\ 1Y 5 0
[—3) ; [-2;) ; =0,2)";(-53).

() ) 6 )

Hay riit ra nhan xét vé dfu cla lu§ thira véi s6 mil chin va lu§ thia vé6i s6
mi 1€ clia mot s6 hiu ti 4m.

Tinh :

2
Vi€t s6 ;—j dudi dang mot lu§ thiva, vi du ;—[;‘:[%) . Hiy tim cdc cdch
viét khéc.
Tim x, hift :

S I O EO)

Vit cic s6 (0,25)° va (0,125)* dudi dang céic 1u§ thixa ciia co 56 0,5.

Hay chon hai chit s6 sao
cho cd thé vi€t hai chir s
d6 thanh mot lu§ thira dé
duge k€t qui 12 s6 nguyén
dumg nhé nhit. (Chon
duge cang nhifu cang t6t).

19
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S dung mdy tinh bo tii

Tinh Niit 4n Két qud

ey | 2B KE e
c147 | 1] & P[] ~2,744
05" | CIBIEIE]E] 0,0625

Diing mdy tinh bd i dé tinh :
357 -012%; (1,94 on’; (1,25

€6 thé em chura biét

Thit tai FrbG-na-xi

Fi-b&-na-xi (nha toén hoc I-ta-li-a th& kI XIII)
d& timg tham gia nhiéu cudc tranh tai toan hoc
va da cdng b8 nhidu 1&i gidi hay cho nhing
bai todn khé. N&m 1225, hoang dé La Ma
Fré-d&-ric |l cling mat 88 nha todan hoc d3 thir
tai Fi-bd-na-xi bang bai toén sau : "Tim s8
hitu ff x sao cho x* + 5 va x> — 5 déu 1a binh
phuong clia cac sd hitu ",

Sau khi suy nghi mét lie, Fi-b&na-xi d& tim ra

41
sddbla — .
12
Thétvay :
2 2
[ﬂ‘ll +5=@+5:£=[ﬂ]
12/ 144 144 12

[ﬂ)’ 51681 o 961 [ﬂf

12 144 144 \12

£én nay, nguti ta cling chira bigt chinh xéc Fi-bd-na=xi da fim ra 8 d6 bing cich nao |
Fi-bd-na-xi dude nhiéu ngudi bigt dén nhd day s6 mang tén 6ng : 1, 1, 2, 3,
5, 8, 13, 21, ... Day s8 nay cb quy ludt thanh |&p rdt don gidn : Hai s8 hang déu
la 1, mBi s8 hang clia day ké tir s& hang th(r ba déu béng t8ng hai s§ hang diing
lidn trudic né.

Day Fi-bé-na-xi cb nhidu tinh chét toan hoe If thi.
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§6. Luy thira cGa mdt s8 hiu fi (fiép)

[Tinh nhanh tich (0,125)°. 82 nhu thé nao ?]

1.  Luy thira cia mdt tich

m Tinh va so sdnh :
3 3 3
2 v 1 3 11 3
2.5 va2".5%; il2.= L e
] "[2 4) "“[2) [J

Ta o6 cong thic :

x.y) =x".y"

(Luy thita ciia mgt tich bdng tich cdc luy thita).

Tinh :

15 5 3
a) E . b)(1,5) .8.

2. Luy thira cia mét thuong
m Tinh va so sdnh :

3 3 5 5
—2 (<2)" . 10 10
a) [—3) vd e b) o=z va (_2) :

Ta o6 cong thic :

{EJ =X (y #0)
y 48

(Luy thita cia mét thuong bdng thuong cdc luy thia).

2 3
m Tinh : % - ( ?’5; : ﬁ
24 (2.5) 2

timdapan.com
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E Tinh :

3s.

36.

37.

38.

a) (0,125) .8%; b) (-39)*: 13°.
B&i t&p
Trong v& bii tép cla ban Diing c6 bai lam sau :
8) (-5 . 5’ =(-9)°; b) (0.75)° : 0,75 = (0,75)";

7
50° 50° (50Y g0 sy
= =Z_=|=| =10 =1000; L -0

V5™ P [5) o [4]

Haly kiém tra lai cdc dép s6 va sira lai chd sai (n€u cd).

Ta thita nhén tinh chit sau ddy : Vaia=0,a=2+ 1, néu a™ =a" thim=n.
Duya vio tinh chét ndy, hly tim cdc sé ty nhién m v n, bift :

10 5 2 {[ 1]2]4_[ l)ﬁ_
c) (0,2) " : (0,2 =(0,2)"; d || —= =|-=13

L. E_(l)n.
“)[7) e b 125 \5
Vi€t céc biéu thiic sau dudi dang 1u§ thira cila mét s6 hiu d :
a) 10°. 2%, b) 10%: 28 025 .28
dy15% .9%; e)27% : 25°,
Tim gié tri clia cdc bifu thic sau :
2 .3 5
yiz, b SO,
2 (0,2
9 2! 9* 9 6°+3.6"+3°
& g2’ -13
Luyén tép

8) Viet cc 56 2> va 3" dudi dang cdc 1u§ thiva o6 56 mi 13 9.
b) Trong hai s6 2°" va 3'®, 56 ndo 16n hon ?
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39,

40.

41.

42.

43.

ChoxeQvax=0. \fiEtxmduﬂidang:

2) Tich ciia hai I thita trong d6 o6 mot thira s6 12 x .
b) Lu§ thira cia x.

¢) Thuong ciia hai 1u§ thiva trong d6 s6 bi chia 1a x ',
Tinh:

2 2 4 4 5 4

31 1 5 5.20 . —_l{]l j )

”[?*5]* "J[E‘EJ* Ve d’[a) [5]
Tinh :

o(+3-DG-9  wal-Y

Tim s6 ty nhién n, bift :

a6 ) T n.on _
a) zn_z, b) s 27 : gl Py

Pé - Bibt ring 12 + 2% + 3%+ ... + 10> = 385, d6 em tinh nhanh ducx téng :
§S=22+4246% .. +20%

Bdi doc thém
Luy thda véi s6 ma nguyén ém

Clng véi luf thim vdi s6 mi tr nhién, ngudi ta con xét cd 1uf thira vai s6 mi
nguyén dm clia mot s& khdc 0. Ta c6 dinh nghia :

x'“=in (ne N*, x=0).
X

Vidu :

3_2=-12-=-1- : 1mm=Lm=10_3m ;1lnm=000..01m=10""m.
3 9 1000 et
8chitss0

(nm 12 ki hiéu clia tén don vi nanomét).

Lu thim véi 6 mii nguyén 4m clia 10 thudmg duoe ding dé viét nhimg s6 rit nhd

cho thudin tién. Vi duy, khdi lugng clia nguyén 6l hydro (0, 00 ...0166g) dugc
i

23 chit s 0
viét gon 1a 1,66 .ID_Hg.

23
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§7. 1118 thirc

[Bang thirc cla hai ti s8 dugc goi 1a gi ? J

Pinh nghia
Vi dy : So sénh hai d s6 2> va 129,
21 17,5

Tacé:E=£;E=E=E=E.

21 7 17,5 175 35 7
Dl s

21 17,5
Ta néi ding thic Lo 12 mot #f 1¢ thiic.

21 17,5

Ta o6 dinh nghia :

c

Ti I¢ thitc la ddng thitc ciia hai ﬁsd‘%: .

Ti]ethdc%=§ cdn dugc vi€t1a a:b=c:d.

Glinghmﬁl¢mﬂc%=gubnm'd£tlﬁ 3:4=6:8.
Ghi chi : Trong i lé thitca:b=c:d, cic sf a, b, ¢, d dwoc goi 12 cic s6 hang
cha ti 16 thic ; a vi d 12 ciic sd hang ngodi hay ngogi 7, b v c 14 cdc s6 hang
trong hay trung tl.
Tix cdc tf 56 sau day c6 ldp dwge i 1¢ thite khdng ?

g 4

—:4 va —:8;
a}s va . 8

1 2 1
b} -3—:7 va -2—:7—.
) 2 5
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2. Tinh chat

Tinh chit 1 (Tinh chit co bin cha ti 1¢ thic)

Xét ti 1€ thic %:% Nhén hai ti s6 cla ti 1& thiic ndy v&i tich 27. 36,

ta duge :

18 24
— - (27.36)=—(27.36
27 ( ) 36 ( )
hay 18.36=24 .27,

Bdng cdch tuong e, 1 tl 16 thikc %= % , 1a c6 thé suy ra ad = be khong ?

a ¢C
Néu —=— thiad=hc.
“% 4
Tinh chét 2
: 18 24
'I‘iIdmgthﬁclS.Sﬁ:?A.2?,tanﬁmymduqcti]¢thﬁcﬁzgkhmg?
Ta c6 thé 1am nhu sau
Chia hai v€ clia ding thic 18 . 36 = 24 . 27 cho tich 27 . 36, ta dugc :
18.36 _24.27
27.36 27.136
18 24
h i,
o 27 36

Béng cich tuomg te, tit ddng thitc ad = b, ta cb th suy ra ti 1@ thic

khéng ?

=g -
alo

Néuad=bcvaa,b,c,d= 0 thita cé ede tf I¢ thic :
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* Nhur vy, véi a, b, ¢, d # 0 tir mot trong ndm ding thitc sau ddy t@ o6 thé suy

ra cdc ding thic odn lai :
ad =hc
a_c a_b 1.8 d_b
b d c d b a c a
Bai tép
44. Thay ti s6 gilta cdc s6 hitu ti bing ti s§ gilta cdc s6 nguyén :
1 3 2
1,2:3,24 ; h) 2—:=; —:0,42.
2 ) 2512 ) =10,
45, Tim cdc ti 56 biing nhau trong cdc ti 6 sau day rdi 1ap cdc ti 1¢ thic :
1 1 2
28:14; 2—:2; 8:4; —:—; 3:10; 21:7; 3:03.
8 5 g 53 0, 2 0
46. Tim x trong cdc ti 1& thic sau :
1
Ty h) - 0,52:x =—9,36 : 16,38 ; ::)4_;.—_"_
27 36° Teem e T o7 1,61
8
47. Lap tht cd cdc ti 18 thife ob thé duge tiY cde ding thic sau
a)6.63=9.42; b) 0,24 . 1,61 = 0,84 . 0,46.
48. Lap tat ci cdc ti I¢ thiic o6 thé duge i ti 16 thic sau :
Z15_-35
51 119
Luyén tGp
49, Tircdc ti 6 sau day c6 14p duge ti 18 thifc khong ?
a)3,5:525va14:21, b) 39%:52%\@2,]:3,5;
c)6,51:15,19va3:7; d)-7: 4% va0,9:(-05).
26
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50. Tén mot tde phdm ndi tiéng cua
Hung Pao Vuong Trdn Qude Twdn.

Dién s@ thich hgp vao cdc 6 vubng dudi
day dé c6 i 1é thic. Sau d6, viét cdc
chir tuong @ng véi cdc s6 tim duge vao
cdc 6 & hing dudi cing cia bai em s&
bi€t duge tén mot tic phdm ndi ti€ng
clia Hung Dao Vuong Trén Qudc Tufin
(1228 - 1300), vi anh hing cla dan toc
ta déng thiri 14 danh nhin quan sy cla

thé gidi.
4 2 2
N. []:6=7:3 Y. -5.1-5——2-—5-.|:|
H 20:[J=(-12):15 0. l:ll=|:|:3l
) 2 4 3
1 31
C. 6:271=]:72 B = |==:5=
O 3 =757
1 1
. (-15):35=27:] U. [:]:1;=1§:2
v, —A4_0 r H_907
99 1,89 27 6,3
~0,65_ 6,55 L 24_54
0,91 ] ) L] 135
3l 14 6 084 9,17 03 o
2 3
1 3
-63 25 25 az - 0,84 16
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51,

52,

53

-
.

Lap tit cd cdc ti 1& thidc ob thé duge ti bén s6 sau :
1,5; 2; 36; 4.8

Tﬁﬁlgmﬁc%=§vﬂia.h,c,d¢ﬂ,moﬁﬂ£wyra:

a d a d d ¢ a b
A—:—; B—:—; -_= = D)y—=—-
}c b ]h c C)h a ]d c
Hiy chon ciu tra 1od ding,
bd:

6 6= ¢
Ti 6 —3— 6 thé "nit gon" nhu sau : —2 =2

1 1 5

5— 5—

6 6

("Rit gon" biing cdich xod bd phén phéan s6 & hai hén sd, gilt lai phin nguyén
12 duge k&t qud)

Ta duge két qué ding. (Hay kiém tra !)
D@ em vi€t duge mot ti s6 khic ciing o6 thé "rit gon” nhu viy !

§8. Tinh chét cla day 1l s6 béng nhau

cbthésuyra3= ok

TU
b b+d

khéng ?

oo
alo

Tinh chat clia day ti s6 biing nhau
Cho tf I¢ thiic LA
4 6

Hay so sinh rJ‘:if..'.l’i'sci'E vd 2
446 4-6

véi cdc t 56 trong t 1 thic da cho.

-Xétﬁlt';ﬂ'n:'lc%:g.Ggigiﬁi:imungmhuicﬁsﬁdﬁlﬁk,tauﬁ:

]
e

(1)

o o|m
alo

-
o
1l
-~
%
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Tacod:
a+c _k.b+k.d_k.(h+d]_k

b+d b+d b+d @ ®d=0

a-c _kb-kd k(b-d) "

= pd = b =k ©@ 0-d20
Tix (1), (2) va (3), suy ra:

E:E:a+c=a_n (h:d Vﬁh:_d]

b d b+d b-d

Tinh chét trén con duge mé rOng cho diy ti s6 bing nhau.
Chéng han :

Tir day tf 56’ bdng nhau E_§_§ ta suyra :

a ¢ e a+c+e a-c+e

b d f b+d+f b-d+f
(Gid thiét cdc tf 56 déu cé nghia).

Vfd;:ﬁﬁyﬁaﬁ%:%%:%- dp dung tinh chét clia ddy ti s8 bing nhau
ta c :

1_015_6_ 1401546 _ 7,15

3 045 18 3+0,45+18 21,45

2. Chay

Khi eﬁdﬁyﬁs&'%=§=§,tanéicdcsa"a, b, ¢ ff I¢ vdi cdc 56233 ; 5.

Taciingviét: a:b:c=2:3:5.
m Diing diy ti 56'bdng nhau dé thé hi¢n cdu ndi sau :
86 hoe sinh cita ba lop TA, TB, TC t I¢ vdi cde s6'8 ;9 ; 10.

25
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Bai 16p

54, Tim hais6x vay, bift : =§vﬁx+y=15.

&

3

55. TimhaisGxvay, bift: x:2=y:(-S)vix-y=-7.

56. Tim dién tich clia mo6t hinh chit nhat bi€t ring ti s6 giita hai canh cla né
hﬁng%ﬁchuvihﬁng 28m.

57. S8 vién hi cla ba ban Minh, Hing, Ding ti 1& vdi cic s6 2 ; 4 ; 5. Tinh s§
vién bi clia mdi ban, bi€t ring ba ban c6 t4t cd 44 vién bi.

58. Hailép 7A va 7B di lao ddng tréng cly. Bi€t ting i s6 giiia s6 cdy tréng
dugc ciia 16p 7A va 16p 7B Ia 0,8 va 16p 7B tréng nhiu hon 16p 7A I
20 cdy. Tinh s ciy mdi 16p da tréng.

30
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59.

60.

61.

62.

Luyén tép
Thay ti s6 gilta cdc s6 hitu ti bing ti s6 gilta cdc s nguyén :
a) 2,04 :(-3,12);

b) [-11]: 1,25;
2

3
c)d: 5—;
) 4

4 102:5->..
714

Tim x trong cdc ti 1¢ thifc sau :

1 2 .3 32
- X |i==1=:=
) [3 1] 3 45

b) 45:03=225:(0,1.%);

c)§: (%-x)zZ:D,ﬂZ;

1 3
d)3: 2—=—:(6.x).
) g7 6.x)

T'Imbasﬂ'mj’.&biﬁr%g:

el
2 3

Tim hai s6 X va y, hi€t ring

L
>

¥
== va -z=10.
3 X+y-z

va xy = 10.

b |
Ln [

Chimg minh ring tir 4 1& thidc (a-bz0,c-d=0)tacéthd suy ra

oo

a
b
a+b c+d

18 thiic —— = ——-.
L a-h c-d
84 hoc sinh bon kh6i 6, 7, 8, 9 ti 16 vdi cdc s6 9 ; § ; 7 ; 6. Bift ring
s hoc sinh khdi 9 {t hon s6 hoc sinh khdi 7 1a 70 hoc sinh. Tinh sd hoc
sinh mdi khdi.

31
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§9. S8 th@p phan hiu han.
S8 th@p phén vé han tuén hodan

[ $6 0,323232... c6 phdii 14 s8 hitu tf khong ? ]

$& thap phan hitu han. S8 thip phén vo han tufin hoan

Vidy I : Vit cic phn s6 %. % duéi dang s thap phn.

Taco: 30 20 37 25
100 0,15 120 1,48
0 200
0
3 a7
Vay: —=015; —=148.
ay % 0, 25

Vfduz.-\ri&ptmnsd% duéi dang s6 thap phan.

Tacé: 50 12
20 0,4166...
80
80
8

Phép chia ndy khong bao gidr chim dirt. Néu cf ti€p tyc chia thi trong
thuomg, chit s6 6 s& ducrc 1ap di 1ap lai. Ta n6i ring khi chia 5 cho 12, ta dugc
mdt s6 (s6 0,4166...), A6 1d mOt 56 thdp phdn vé han tudn hodn. S8 0,4166...
duge vi€t gon 12 0,41(6). K{ hitu (6) chi ring chit s6 6 ducc 1ap lai v6 han
14n. S6 6 goi 1 chu ki cita 36 thap phan v han tuén hoan 0,41(6).

Tuang ty : % = 0,111... = 0,(1) ; 0,(1) Ia mot s6 thap phan v6 han tudn hoan
c6 chukilal.
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-% = —1,5454... = —1,(54) ; —1,(54) 1A s6 thip phan v6 han

tudn hoan c6 chu ki 1a 54.

Cht y : Céc s6 thap phan nhu 0,15 ; 1,48 néu & Vi dy 1 cdn duge goi Ia
56 thdap phdn hitu han.

Nhan xét

Nguidi ta chimg minh duge ring :

— Néu mdt phén sd toi gidn véi miu duong md miu khiéng o6 ude nguyén 6
khdc 2 va 5 thi phéin s6 d6 vift duge dudi dang s6 thip phan hitu han.

— NEu mét phin s (6i gidn v6i miu duong ma mau cb udc nguyén 8 khic 2
va 5 thi phiin s6 d6 vi€t duge dudi dang s6 thip phan v han tudn hoan.
Vidy:

2

-6 -6 -
—  vié i 1 —=—
Phén s§ = vi€t duge dudi dang sd thip phéan hitu han v T ﬁ'mau

25 = 5” khéng c6 udc nguyén 6 khic 2 va 5.

Tach :_—ﬁz— 0,08.
75

thnsﬁ% vift dugc dudi dang s6 thap phén vd han tufin hoidn vi miu
30=235c6 ubcnguybn t6 3 khic 2 va 5.

7
Tacé: —=0,2333 ...=0,2(3).
20 2(3)

Trong cdc phdn 56 sau ddy phdn 56 ndo viét duge dwdi dang 56 thdp phdn
hitw han, phdn 56 nao viét duge dudi dang s6' thdp phdn vé han tudn hodn ?

Viét dang thdp phdn ciia cdc phdn 56 dé.
1, =8 18, =i 1 3.

R T T T R T
 Ngudi ta dii chiimg minh duge ring m&i s6 thap phan vo han tudn hoan déu
14 mot 56 him 4.
4

Vidy:0,4)=01).4= 5 4=

O |-

33
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66.

67.

68.

69.

34

Nhur vily :

Mdi s¢ hitu tf duge biéu dién bdi mgt s6 thdp phdn hitu han hodc vé han
tudn hodn. Ngugt lgi, mdi sd thdp phdn hitu han hodc vé han tudn hodn
biéu dién mgt s6 hitu 1l

Bai 18P
Gidi thich vi sao cdc phin sd sau vi€t duge dudi dang s6 thap phén hitu han
réi vi€t ching dudi dang dé :
3, 1. B, -1

* L ¥

8 5° W’ 125

Gidi thich vi sao cdc phén s6 sau vift duge dudi dang s6 thip phan v6 han
tufin hodn réi viét chiing dudi dang d6 :

L. =2 &, =%

L] ]

6 1" B a1

ChoA = ——.

2.1

Hiy difn vio 6 vudng mot sd nguyén 16 c6 mot chil s6 dé A viét duge dudi
dang s6 thap phan hitu han. C6 thf dién miy s6 nhu vay ?

Luyén t&p

a) Trong cdc phan s6 sau dy, phin s6 ndo vi€t duge dudi dang s thap phin
hilu han, phin s§ ndo viét duge dudi dang s§ thap phin v6 han tudn hoén ?
Gidi thich.

E" __3" it Et __Tc- E-
3 @ |t mt 1t 3
b) Vi€t cdc phin sd trén dudi dang s thip phin hitu han hofic s thip phéin
v6 han tufin hodn (vi€t gon véi chu ki trong ddu ngoic).

Dung dfu ngogic d€ chi 1 chu ki trong thuomg (vi€t dudi dang s6 thip phén

v6 han tufin hoéin) cla cdc phép chia sau :
a)8,5:3; b) 18,7:6;
c)58:11; d) 14,2 : 3,33.
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70.

71.

72

Vi€t cdc sd thip phin hilu han sau ddy dudi dang phén s6 t6i gidn :
a) 0,32 ; b)-0,124 ; c) 1,28 ; d)-3,12.

1 1
Vi€t cé 6 —» — dudi dang s6 an.
¢ phin s %" % ang s6 thép ph

B4 : Cic sd sau ddy o bing nhau khong ?
0,31); 0,3(13).

§10. L&dm trén s8

[ Lam trdn s8 nhu thé nao va dé 1am gi ?]

Dé d& nhé, d& wdc luong, dé tinh todn véi cic s6 o6 nhiéu chi s6 (k€ cd sd thap
phan v6 han), ngudi ta thudng ldm tron s6.

Vidu

Vidu 1 : Lam tron cdc s6 thap phan 4,3 va 4,9 dén hang dom vi :

Trén hinh 4, ta thiy hai s6 nguyén 4 va 5 cing gén v6i s6 thap phan 4,3

nhumg 4 gén v6i 4,3 hon 13 5 nén ta vi€t 4,3 =~ 4 (ki hiéu "=" doc 13 "gén

béng" hofic "x&p xi"). 5 gfin v6i 4,9 hon 13 4, nén ta vi€t 4,9 = 5.
. . SN, .

s s s

Hink 4

Dé lam tron mét sd thap phan dén hang don vi, ta 14y s6 nguyén gén vdi s6
d6 nhit.

Bién 56 thich hgp vao 6 vudng sau khi da lam tron s&' dén hang dom vi :
54=[]; 58=[]; 45=[]
Vidu 2 : Lam tron s6 72 900 dén hang nghin (n6i gon 12 Jam tron nghin) :
Do 73 000 gin vdi 72 900 hon 12 72 000 nén ta viét
72 900 = 73 000 (trén nghin).

35
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73.

74.

36

Vi du 3 : Lam tron s6 0,8134 dén hang phén nghin (con néi 13 1am tron s6
0,8134 dén chit s thap phan thi ba) :

Do 0,813 ghin vdi 0,8134 hon 13 0,814 nén ta viét :
0,8134 = 0,813 (Iam trdn dén chi s thap phan thi ba).

Quy udc lam tron 6

Truimg hop 1 : Néu chit s6 ddu tién trong cde chit 56 bi bo di nho hon 5 thi
ta giit nguyén b phdn con lai. Trong trudmg hop s6 nguyén thi ta thay cdc
chit 56" bi bé di bdng cdc chit 56°0.

Vi dy : a) Lam tron s6 86,149 dén chit s6 thip phan thit nhit. Ta nhn thiy
56 86,149 o6 chil s6 thip phan thi nhat 13 1. Chir s6 ddu tién bi bd di 13 4

(nhd hon 5) nén ta gilt nguyén bd phan con lai. Ta dugc 86,149 ~ 86,1 (lam
trdn dén chit s6 thap phan thit nhét).

b) Lam trin 6 542 dén hing chyc : 542 ~ 540 (tron chyc).

Truimg hgp 2 : Néu chit s ddu tién trong cdc chit 56 bi bd di Ién hon hodc
bdng 5 thi ta cing thém 1 vdo chit 56 cudi cing cia bg phdn con lai. Trong
triccmg hop 50 nguyén thi ta thay cdc chit 56 bi bd di bdng cde chit s6°0.

Vi du : a) Lam trdn 56 0,0861 dén chil s thap phan thi hai. S60,0861 o6 chit s6
thap phan thit hai 13 8. Chit s6 ddu tién bi bd di 12 6 (I6n hon 5) nén phéi cong
them 1 vio 8, ta duge 0,0861 ~ 0,09 (Am trdn dén chi s6 thap phan thif hai).

b) Lam tron s6 1573 dén hang tram : 1573 ~ 1600 (trdn tram).
a) Lam tron s6°79,3826 dén chit s6 thdp phdn thit ba ;

b) Lam trén s0°79,3826 dén chit s6 thdp phdn thit hai ;
) Lam tron 56 79,3826 dén chit 56 thdp phdn thit nhdt.

Bai t6p

Lam tron cdc sd sau dén chii s6 thap phan thi hai :

7923 ; 17418; 79,1364 ; 50,401; 0,155: 60,996.
HEt hoc ki 1, difm Todn clia ban Cudmg nhut sau
Heés61: 7;8;6;10.
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75,

76.

T

Hes82: 7:;6;5;9

HesG3: 8.

Em hiiy tinh diém trung binh mén Toén hoc ki I cila ban Cudmg (Iam tron
dén chil s6 thap phan thi nhé).

Trong thyc 1€, khi d€m hay do cdc dai lugng, ta thudmg chi dugc cdc sd
gin diing. D& c6 thé thu duoc két qui c6 nhifu khi nang st s§ diing nhit,
ta thutmg phéi d€m hay do nhiéu 14n réi tinh trung binh cong ciia cdc sd
gln diing tim dugc.

Hiy tim gid tri c6 nhiéu khi ning sit s6 diing nhét ciia sd do chibu dai 16p
hoc clia em sau khi do nim 14n chidu dai 4y.

A

Két qua cudc Téng diu tra din s6 & nudc ta tinh dén 0 gidr ngdy 1/4/1999
cho biét : Dan s& mudc ta 13 76 324 753 ngudi trong d6 c6 3695 cy tir 100 tudi
trrlén.

Em hiy lam tron cdc s6 76 324 753 va 3695 dén hang chyc, hang tram,
hang nghin.

Ta 6 thé 4p dung quy udc lam trén s8 d€ udc luong két quéi cdc phép tinh.
Nhir d6 6 thé dé dang phét hién ra nhitng ddp s6 khong hop 1i. Viéc ude
lugng ndy lai cing cfin thi€t khi sit dung mdy tinh bd tdi trong trudng hap
xudt hién nhimg ket qud sai do ta bim nhim nit.

Chéng han, 8 udc lugng k€t qué cila phép nhin 6439 . 384, ta lam nhu sau :
— Lam tron 56 dén chif s6 & hang cao nhit clia mdi thira s6
6439~ 6000; 384~ 400.

37
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8.

79.

80.

81.

38

— Nhén hai s6 d& duoc Iam tron :

6000 . 400 = 2 400 000.

Nhu vily, tich phii tim s& 1a mét s6 x8p xi 2 triéu.

J day, tich diing 1a :

6439 . 384 = 2472 576.

Theo cdch trén, hiy udc luong k€t qué cdc phép tinh sau :

a) 495 .52 ;

Khi ndi dén ti vi loai
21 in-so, ta hiéu ring
duimg chéo man hinh
cia chi€c ti vi nay dai
21 in-so (in-so (inch)
ki hiéu "in" 13 dom vi
do chifu dai theo hé
théng Anh, Mi, lin =
2,54cm). Viy dudng
chéo mén hinh cha
chifc ti vi mnay
dai khoing bao nhifu
xentimét 7

h)82,36.5,1; c) 6730 : 48.

Luyén fGp

Tinh chu vi va dién tich ciia mét manh vudm hinh chi¥ nhat c6 chifu dai 1
10,234m va chifu rong 13 4,7m (lam trén dén hing don vi).

Pao (pound) ki higu "/b" cdn goi 1a cin Anh, 13 don vi do khdi luomg clia
Anh, 1 Ib ~ 0,45kg. Hoi 1 kg gin bing bao nhiéu pao (lim tron dén chit s6

thap phén tha hai) ?

Tinh gid tri (lam trém d€n hing don vi) clia cdc biéu thiic sau bing hai cdch :
Cdch 1 : Lam tron cdc s trude rbi méi thye hién phép tinh ;
Cédch 2 : Thyuc hién phép tinh r6i Jam tron két qud.

a) 14,61 - 7,15 +3,2;

€)73,95:14,2,;

b) 7,56 .5,173 ;

21,73 . 0,815

d
‘ 7.3
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Vi dy : Tinh gid tri (Jam trdn d&n hang don vi) cita biéu thec :

A _17.68.58
8.9

Shckl: AweSogn
9

Cach2: A= 12,544 =11,521797 =12.

qg €6 thé em chura biét

DE danh gi& thé trang (gdy, binh thuding, béo) clla mét ngudi, ngudi ta ding chl s&
BMI. Chl 28 BMI dude tinh nhu sau :

m
Bh.lll=h—2

trong dé6 m la khdl Ivdng cd thé tinh theo kildgam, h |a chiu cao tinh theo mét.
(Chl 88 nay dudc lam trén dén chif s6 thap phéan th nhat).

Gay:
BMI < 18 5.

Binh thuéng :
18,5<BMI <249
Béo phi da | {nhe) :
25<BMI <299
Béo phi da Il (trung binh) :
30 < BMI < 40.
Béo phi dé Il (néing) :
BMI > 40,
Vi du - Ban An cdn ning 38kg va
cao 1,45m thi ehl s6 BMI cla ban An
1 a8
(145

vao loai gdy. Em hay tinh chl s8 BMI
réi danh gia thé trang ciia minh.

=181<18,5. Viy ban An

35
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§11. S8 v tl. Khdi niém vé cén béc hai

[ C6 s6 hitu ti ndo ma binh phuong biing 2 khdng ?]

SO vo ti

Xét bai toan : Cho hinh 5, trong d6
hinh yuéng AEBF cé canh bing 1m,
hinh vuéng ABCD c6 canh AB 13 mot

E B

dutmg chéo ciia hinh vuéng AEBF. A C

a) Tinh dién tfch hinh yuong ABCD.
b) Tinh d6 dai dudmg chéo AB.
* C6 thé thiy ngay dién tich hinh vufng

ABCD bing hai l4n dién tich hinh D
vudng AEBF ttc 13 bing 2.1.1 = 2(m°). Hinh 5

* Néu goi x(m) (x > () 12 d6 dai canh AB cla
hinh vuéng ABCD thi ta ¢6 x° = 2. Ngudi ta
dd chimg minh duge ring khéng c6 s§ hitu 1
nao ma binh phuong bing 2 va dé tinh dugc
x =1,4142135623730950488016887...

54 ndy 12 mot s6 thap phin vd han ma & phén
thap phén cla né khong c6 mdt chu ki nio ca.
D6 14 moOt 56 thdp phdn vé han khong tudn
hodn. Ta goi nhiing s8 nhw vy 13 s6'vé .

S6'vé Hf la s6'viét duge dudi dang 56 thdp phdn v6 han khong tudn hodn.

Tap hop céc 36 v6 ti duge ki higu 13 1.

Khai nigm vé cin béc hai

it Fe0ic3fe0. | ettty [
Tanéi 3 va -3 1a céc cdn bdc hai cia 9. Uy

Ta c6 dinh nghia :

i YL g”l,f; H‘;”I'

dm I 56'x sao cho x> =a.

Cdn bdc hai ciia mgt 56 a khong
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m Tim cdic cdn bdc hai ciia 16.
* Ngudi ta ching minh duge riing : S8 duong a c6 ding hai céin béc hai, m6t
s6 duomg ki hitu 13 v va mét s am ki hiéu 1d —+v/a . S6 0 chi c6 mét can
bac hai 12 s6 0, ciing viet /0 =0.
Vi du : S6 duong 4 c6 hai can bac haila V4 =2 va -4 =-2.

P Chii § : Khong duge viéi 4 =2 |
S6 duong 2 o6 hai can bac hai 12 V2 va — V2. Nhur vay, trong bai todn néu

dmuycl, X2 =2vax>0nen x=+2 ;2 la d0 dai dudmg chéo clia hinh
vubng o6 canh béng 1.

Viét cdc ciin bdc hai ciia 3 3 10 ; 25.
* C6 thé chiing minh ring céc s6 V2, 3, V5, V6, ... 1a nhimg s6 vo ti.

Bai tép
82. Theomdu: Vi 2°=4nén 4 =2, hiiy hoan thanh bai t4p sau :
B Vis:  =.. nén .. =5;
Vi7" =49 nén .. =7;
Vil =1 nen V1 =..;
2‘2.
d}"ﬁ[;) = .. nén.. =
83. Ta o6 V25 =5; —/25 =-5; {(-5)? =25 =5.
Theo mfu trén, hily tinh :

a) V36 ; b) —16 ; BJJ%; d)\f3_2: EH'{—3)2—

84. NEu +/x =2 th.’lxzbﬁng:
A)2: B4: ©O8:; D)I6.
Haly chon cAu trd 13 ding.

41
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85. Dién s@ thich hap viio 6 tréing :

¥ | = 0,25 (-3)° 10* %
V 0.25 -3’ 10° %
86. Sir dung mdy tinh bd tii. e
Nit dfu can bc hai :

Tinh Niit dn KEt qué
v | [s]L][7][A][2][1] 2,39
e II“E'MMILIE 72
— | LSILIBIFBILIEIE

o 2,0354009

a FGIEGEN
“1?:“5g FEARIVIEGCGIE | 187371959
Ding mdy tinh bd i dé tinh :
; o fo3+12 . 64
V3783025 ; 112545 ; ol e

b5 €6 thé em chira biét

42

. r;lgayt?:thﬂi xa xua, con ngudi da bigt dén su tén tai cla s8 vo 1 (ching han nhu
il s8 gilta dudng chéo hinh vudng va canh clia né). Thudt ngir "vé f* do nha bac
hoc Bife Xti-phen (Stifel) d& xuidt ndm 1544. Tir "vd f" theo chir La-tinh la

irrafionalis c6 nghia la "khéng hop I ",
* K hiéu cin bac hai dude nha toén hoc Bifc Ru-dén-pha (Rudoiff) ding d4u tign nam
1525 dudl dang V (gén gifing chif céi Latinh Y trong tif radix cé nghia |& “ciin®).

Bén n&m 1637, nha toan hoc Phép Dé-céc (Descartes) méi dua thém gach ngang

trén bidu thire 18y clin, chdng han a+b.
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§12. S8 thyc

[ Lai thém mot loai s6 méi ching ?]

So thuc
» S& hitu 1f va s6'vo d duge goi chung la sé thuc.

Vidu: 2; %;—0,234;—3%;15; ... 1a cdc s6 thyc.

Tap hop cdc s6 thyc dugce ki hiéu 1a R.

Cdch viét x € R cho ta biét diéu gi !

*» Vi hai s6 thuc x, y bét ki, ta luén c6 hofic x =y hodc x <y, hodicx > .
Vi tap hop cdc sd thue bao gém cdc s hitu ti va cdc sd vo t nén cd thé néi :
Néu a 1a s thyc thi a biéu difn duge dudi dang s6 thap phén hitu han hodc
v6 han. Khi d6, ta c6 thé so sdnh hai 6 thyuc tuong tr nhy so sdnh hai 6 hitu
ti vi6t dusi dang s6 thap phén.

Vidu:

a) 0,3192... <0,32(5)

]

b) 1,24598... > 1,24596...

So sdnh cdc sd'thue :
a) 2,(35) va 2,369121518...

7
b) - 0,(63) v T

* V6i a, b1a hai s6 thyc duong, ta o6 : néu a > b thi va >vb.

&
Truc s thuc g" 1
Trong bai todn duge xét & §11, 2 12 do dai dudng chéo ’
clia hinh vudng ©6 canh bing 1 (hinh 6a). Hinh 6a
43
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87.

88.

Nhdr dé, ta c6 thé bifu difn s6 2 trén tryc s6 nhu sau :

AY
\
\
'

| M
3 1 0 1 W2 2 3 4
Hink 6b

Nhung /2 khong phii 13 s6 hitu t ma 13 s6 vo i (§11). Diéu d6 ching td
ring khong phii m&i diém trén tryc s6 déu bidu dién mot s6 hi t, nghia Ia
cdc diém bifu dién s6 hiu ti khong 18p ddy tryc s6. Ngudi ta chiimg minh
dugc ring :

— Méi 8 thire duoe bifu dién bédi mdt diém trén truc sd.

— Nguoe lai, mdi diém trén trpc 56 déu bifu dién mot s6 thye.

Nhu vy, c6 thé néi ring cdc diém biéu dién sd thyc da 14p ddy tryc s6.

V1 thé, truc s6 con duge goi 12 truc sd thue (h.7).

2 1
25 03 a3
2

4 3 a2 4 0 1

A1)
R

Hinh7

Chit y : Trong tdp hop cdc 56 thuce ciing cd cdc phép todn vai cde tinh chdt
tuong ty nhu cdc phép todn trong tdp hgp ede s6 hiu 0.

Bai t6p

Dién cdc ddu (&, &, <) thich hop vao 6 vudng :
300Q; 30Rr; 3Jr1; -253[]Q;
0235)[J1; N[OZ; I]R.
Dién viio chd troing (...) trong cdc phét biéu sau :
a) NEu a 14 s6 thyre thiala s6 ... hodc s ...
b) Néu b 13 56 v0 ti thi b viét dugc dudi dang ..
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89.

90.

91.

92.

93,

9s.

Trong cédc céu sau ddy, cdu ndo ding, clu ndo sai ?

a) Né€u a 13 s6 nguyén thi a cling 13 s@ thyc ;

b) Chi c6 s8 0 khong 12 s hitu ti duong va cling khong 14 s6 hiu ti 4m ;
c) Né€u a 1 s ty nhién thi a khong phéi 14 s6 vo ti.

Thye hién cdc phép tinh :
9 4 5 7 4
a) [E—E.IS).[3-§+&2J ; b) E—l,456.g+4.5~ 3
Luyén tép
Dién chil s6 thich hop vao 6 vuong :
a)-3,02<-3,[]1; b)-7,5[]8>-7,513;
c)-04[]854 <-0,49826 ; d)-1,[] 0765 <-1,892.
S&p x€p cic s thyc :
1
-32: 1; =—=-—=—: 1T74: : =15
> 0

a) Theo thit ty tir nhd dén lém.

b) Theo thi ti tir nhd dén ldn clia cde gid tri tyét d6i cla ching.
Tim x, biéi :

a)32.x+(-1,2). x+2,7=-49;
b)(-5,6).x+29.x-3,86=-98.

Hay tim cdc tdp hop :

a)QnI; BRAL

Tinh gid tri clia cdc biéu thic :

A=-513: (Si—lg- L25+IE] H
28 9 63

B= {31 . 1,9+19,5:4l) . [E-i)-
3 3) \715 25

45
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10.

46

On tép chuong |
Céu hoi 6n tép

NEuhacﬁdiﬁétcﬁasdhﬂuﬁ_—s vi bifu dién s6 hiu ti d6 trén tryuc 6.

Thé no 14 s6 hitu ti duong 7 S6 hitu ti 4m ?

S6 hifu ti ndo khong 14 s6 hitu ti duong ciing khéng 13 s6 hitu t 4m ?
Gid tri tuyet d6i ciia s6 hifu i x duge xdc dinh nhu the ndo ?
Dinh nghia lu§ thira véi s6 mi ty nhién clia mot sd hiu 4.
Vi€t céc cong thic :

— Nhin hai lu§ thira cling co s6.

— Chia hai lu§ thira cing co s6 khdc 0.

— Lu§ thira ciia mot Iug thira,

~ Lu§ thiva ciia mot tich.

— Luf thira clia mdt thuomg.

Thé nio 14 ti s6 cla hai s6 hitu ti 7 Cho vi du.

Ti 16 thtc 1a gi 7 Phét bifu tinh chét co ban cila ti 1é thitc. Vi€t cong thic thé
hién tinh chit clia diy i s6 bing nhau.

Thé nao 1a 88 vo i 7 Cho vi du.
Thé nio 13 s6 thye ? Truc s thuc 7
Dbinh nghia c&n bac hai clia mdt s6 khong dm.
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Mbt s& bang t8ng két

1. QuanhgégilracactaphopN, Z, Q, R

<2))

Hinh 8

l
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S 86 S50 56 86 S S0 T So
nguyén nguyen b ti b t thre: thue
am 0 duong im Q dirong am 0 duong
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2. Cac phép toan trong Q

Vdia, b,c,dmeZ,m>0.

g
2
|
|

= (b,d=0).

Phép chia :

Phép 1ug thira :

Vé x,yeQmneN:

xm xﬂ =xm+'ﬂ

xT:x" =X " x£0,m2n)
(xm)n :xm.n

x.y)* =x".y"

[5) =X y=0.
y y"

:_=._._=E (b,c,d=0).

Bai tép
96. Thyc hién phép tinh (bing cdch hop 1f nfu 6 thé) :
5 lﬁ
e E+ﬁ__ Gtoie
3 .1 3 .1
WS 19 = s dazy

48
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98.

99,

100.

101.

Tinh nhanh :
a)(-637.04).25,;
b) (- 0,125) .(-5,3) .8 ;
©)(-2,9) .49 .(-79);

d) (- 0,375) . 4-;: S

Tim y, hiét :

a) _E E —E .
RRARET
3 31

b yi—=-1—;

)yig=-l3;

Tinh gid tri clia cdc bifu thic sau :

gl f B
P—[—{],S—g)-( 3)+3 [ ﬁ]'( 2) ;

- A atasd )l
Q- (Z-som):4(s1-62) 22]

Me ban Minh giri ti€t kiém 2 triéu déng theo thé thic "cé ki han 6 thdng".
HEét théi han 6 thing, me ban Minh dugc 1inh cd vén 1in 1di 1a 2 062 400d.
Tinh 18i suft hang thing cha thé thic gl tiét kiém nay.

Tim x, hift :
a)[x|=2,5;

b) x| =-1,2;

c) x| +0,573=2,

x+%—4:—L
3

d)

49

timdapan.com



102.

103.

104.

105.

50

Tix d 1¢ thic %=§ (a,b,c,d#0;a=2b;c=+d), hily suyracictile

thifc sau :
) a+h=c+d ; b) a—h=c—d : &) a+h=c+d ;
b d b d a C
a-— c— a C a C
U e ! Uses ok’ e eed

Theo hop déng, hai td sdn xuft chia 1&i vdi nhau theo ti 1& 3 : 5. Hoi mdi 8
duge chia bao nhiéu néu tdng s6 18i 12 12 800 000 déng ?

Mot cira hang c6 ba tdm vii dai tdng cong 108m. Sau khi bdn di % tém thi

nhat, % mmﬁmiva%mmmmissmewaic&ugi&mmbang

nhau. Tinh chiéu dai mdi tdm véi ldc ddu ?
Tinh gid tri ciia cdc bifu thifc sau :

a) v0,01 - 0,25 ;
b) 0,5.+/100 - %.
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Chuong Il - HAM SO VA PO THI

§1. Pqi lugng fi 1& thuén

[06 cach nao & mé ta ngan gon hai dai lugng ti 1& thudn ?]

1. Dinh nghia

Ta dd bi€t mot s& vi dy vé dai luemg ti 1& thuén nhy : chu vi vd canh cha
hinh yuéng, quing dudmg di dwgce va thivi gian clia mot vit chuyén déng déu,
kh6i lzgmg v thé tich ciia thanh kim loai d6ng chét.

Hady viét cong thike tinh :

a) Quing duing di duge s (km) theo thoi gian t (h) cia mgt vdt chuyén dgng
déu vdi vin téc 15 km/h ;

51
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b) Khéi lwgng m (kg) theo thé tich V (m3J cia thanh kim loai ddng chdt cé
k6t lugng riéng D (kg/m”). (Chi § - D la mgt hing 56 khéc 0).

Nhdn xét : Cic cong thitc trén déu c6 difm giéng nhau 13 : Dai luong ndy
bing dai lugng kia nhan vé&i mot hing s khéc 0.

Ta o6 dinh nghia sau :

Néu dai lugng v lién hé vdi dai lugng x theo cong thite : y = kx (vdi k la
hdng s&'khdc 0) thi ta néi y ol I thudin véi x theo hé s6'tl Ié k.

Cho biét v o I¢ thudn véi x theo hé s&' tf I¢ k=-§- Hdi x o l¢ thudn vl y

theo hé 56 1 I¢ ndo ?
Chi y : Khi dai lugng v 1 I¢ thudn vdi dai lugng x thi x ciing tf 1é thudn vdi
y va ta ndi hai dai lugng do6 1 1¢ thudn véi nhau. Néu y t I¢ thudn vdi x theo

hé 56’11 I¢ k (khdc 0) thi x tf 1¢ thudn vai vy theo hé so' 1l Ié %

Hinh 9 12 mét biéu d6 hinh o6t biu difn kh6i heng ciia bén con khiing long,
MGdi con khing long & cde gt b, c, d, ndng bao nhiéu tdn néu biét rdng con

khiing long & cgt a ndng 10 tdn vd chifu cao oic cdt dicge cho trong bdng sau :
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Cot a b c d

Chiéu cao (mm) 10 8 50 30

Tinh chat
Cho biét hai dai lugng y va x tf I thudn véi nhau :

X x=3 Xy =4 X3=35 X4=6

y yy =6 ¥2="? y3=" y4=1

a) Hay xdc dinh hé s6'ti 1¢ cia y d6i vai x ;
b) Thay mdi ddu "7 trong bdng trén bdng mot 56 thich hop ;
c¢) C6 nhdn xét gi vé tf 56 giita hai gid tri twong iing
Y1 Y2 ¥3 Y4
X] Xp X3 Xg4
cua y vax ?
Gid sit y va x ti 1¢ thuéin véi nhau : y =kx. Khi d6, v6i mdi gid tri xy, x5, X3 ...
khdc 0 cha x ta c6 mdt gid tri twong Gng y; = kX, ¥2 = kx3, ¥3 = kxg, ...

clay,vadoaé: 3L =92_33 _ _p M _N X N
X X3 X5 X2 Y2 X3 V3

Nhu vily

Néu hai dai hwgng 1 1¢ thudn véi nhau thi :

* T{ 56 hai gid tri tuong img cia chiing luén khing déi.

* T1 56 hai gid tri bdt ki ciia dai ligng nay bdng 1 56" hai gid tri twong iimg
cua dai lugng kia.

Bai t6p

Cho biét hai dai lugmg x vii y ti 1¢ thudn véinhau vikhix =6 thiy =4,
a) Timhe sdtilée kclay d6i v&ix ;

b) Hiy bifu difn y theo x ;

c) Tinh gid triclay khix =9 ; x = 15.
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Cho bift x vA y 12 hai dai luong ti 1¢ thuin. Dién sd thich hop viio 6 tréng
tromg béng sau :

X -3 | -1 1 2 5

y -4

3. Cdcgid tri tuong dng cla V vA m duge cho trong bing sau :
\' 1 2 3 4 )
m 78 | 156 | 234 | 31,2 | 39

a) Dién s6 thich hop vao cic 6 trdng trong bing trén ;

b) Hai dai luong m v3 V ¢d ti 1¢ thudn v&i nhau hay khong ? Vi sao ?

timdapan.com

4.  Cho bift z ti 1& thuén v&i v theo he s ti 1e k v y ti 18 thudn v&i x theo hé s¢
ti 1¢ h. Hay chimg 16 riing z ti 1¢ thuén v6i x va tim he sd ti 1¢.
§2. Mt 58 bdi todn vé dai lugng ti 1& thugn
e N
MABC co:
A_B_C
| 8
Y o
1. Baitoan1
Hai thanh chi o6 thé tich 14 12cm” va 17cm>. Héi méi thanh nang bao nhieu
gam, hi€t ring thanh thif hai niing hon thanh thi nhét 56,5 g ?
54



Gidi: Gid st kh6i lugng clia hai thanh chi tuong tmg 14 m; gam v m, gam.

Do kh6i lugng v thé tich clha vat thd 14 hai dai lugng i 1¢ thuén véi nhau,
m _ mp

n— = —
12 17

Theo tinh chét clia diy ti s6 bing nhau, ta o6 :

né

17 12 17-12 5
Vay: mp =17.11,3 =192,1 vd m; =12.11,3 = 135,6.
Trd 104 : Hai thanh chi c6 kh6i luong Ia 135,6g va 192, 1g.
Hai thanh kim logi ddng chdt cé thé tich la 10cm’ va 15cm”. Héi méi thanh
ndng bao nhiéu gam ? Biét rdng khoi lugng ciia od hai thanh la 222,5g.
Chiy:

Bai todn [ con dugee phit bidu don gidn dudi dang : Chia s6' 22,5 thanh
hai phdn tl 1¢ véi 10 v 15.

Bai toan 2

Tam gifc ABC o6 s6 do cdc goc1a A, B, C Mnlugt tile véi1; 2 ; 3. Tinh
56 do cdc gbc ciia AABC.

Hady vdn dung tinh chdt ciia day 1l s¢ bdng nhau dé gidi bai todn 2.

Bai t6p

Hai dai heemg x v y ©6 ti 1é thuan vdi nhau hay khong, néu :

a)[x|1|2|3|4]5 Wfx|1[2|5]|6]9
:.r'.-3*182'}'36451Ir 3122460?290?

Thay cho viéc do chifu dai cdc cudn day thép ngudi ta thudmg cin chiing.
Cho bi€t mdi mét day ning 25 gam.

a) Gid sir x mét ddy niing y gam. Héy bifu dién y theo x.

b) Cudn day dii bao nhidu mét bi€t ring nd ning 4,5kg ?

55

timdapan.com



]
.

Luyén tGp

Hanh va Vén dinh lam mit déo
tir 2,5kg diu (h.10). Theo cbng
thic, o 2kg déu thi cén 3kg
dudng. Hanh bdo cén 3,75kg
dudmg, cdn Van blo cin 3,25kg.
Theo em, ai ding va visao ?

Hoc sinh ciia ba 16p 7 cén phai
tréng va chim séc 24 ciy xanh.
Lép 7A c6 32 hoc sinh, 16p 7B
¢6 28 hoc sinh, 1Gp 7C cb
36 hoc sinh. Hoi mbi 16p phii T
tréng vi chim séc bao nhiéu

ciy xanh, bi€t ring s6 cfy xanh ti 1€ vdi sd hoc sinh ?

Ddéng bach 13 mot loai hop kim cha
niken, k&m vi déng, khéi luong cia
chiing 14n luot i 16 v6i 3 ; 4 va 13. Hoi
cén bao nhi¢u kilogam niken, kém va
dfng d€ san xuft 150kg dbng bach 7

Bi€t cdc canh clia mot tam gide ti 16 vdi
2:3 ;4 va chu vi clia n6 13 45cm. Tinh
cdc canh clia tam gidc d6.

bd : b6 em tinh dugc trén mdt chifc
dfng hd khi kim gi¢r quay duge mot .
vong thi kim phiit, kim giy quay dugc i1
bao nhiéu yong ?

§3. Pqi lugng i 1& nghich

C6 th& mé ta hai dai luong ti 1& nghich
bang mdt céng thirc khéng ?

Binh nghia

Hady viét cong thike tinh :

a) Canh y (cm) theo canh x (cm) cida hinh chit nhdt cé kich thude thay déi
nhung ludn c6 dién tich bdng 12cm” ;
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b) Luwgng gao v (kg) trong méi bao theo x khi chia déu 500kg vdo x bao ;

¢) Vdn tdc v (km/h) theo thoi gian t (h) cia mot vat chuyén dong déu trén
gudng dudng 16 km.

Nhdn xét ; Cic cOng thic trén déu o6 difm gidng nhau 13 : Dai lugng niy
bing mdt hing sd chia cho dai luong kia.

Ta o6 dinh nghia sau :

Néu dai lugng vy lién hé vdi dai lugng x theo cong thitc y = 2 hayxy =a
X

(a la mgt hdng s6"khdc ) thi ta néi y 1 I¢ nghjch vdi X theo hé s6' 1l I¢ a.

Cho biét y il I¢ nghich vai x theo hé 6 11 I¢ =3,5. Hoi x t ¢ nghich véi y
theo hé s6't1 Ié ndo ?

Chi ¥ : Khi 'y 1l 1é nghijch vdi X thi x ciing tf I¢ nghich véi y va ta néi hai dai
lugng dé t1 1€ nghich vdi nhau.

Tinh chat
Cho biét hai dai lugng y va x tf I¢ nghich véi nhau :
X X, =2 X, =3 Xy =4 X4 =5
y y; =30 ¥ =l y3=1 ¥4 ="
a)Tim h¢ 56’1 1§ ;

b) Thay mdi ddu """ trong bdng trén bdng m¢t 56 thich hop ;
c) Cé nhdn xét gi vé tich hai gid tri wong ing X,y|, Xy¥5, X3Ya, XY, CUA X VA Y.

Gid sit y va x ti 1¢ nghich v6i nhau : y = —. Khi d6, véi mdi gid tri :
X

X X2
a X Y
y3=—,. cla y, do d6 : xy; =Xzyp =Xgy3 =..=8, —-=% ;
X3 2 N
v S - S
X3 ¥
57
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12,

13,

14.

15.

58

Nhur vy :

Néu hai dai lugng 1 ¢ nghich véi nhau thi :
* Tich hai gid trj tuong ing cia chiing luén khong ddi (bdng hé s6'tl 1).

* T{ 56 hai gid tri bdt ki cia dai lugng nay bdng nghich ddo ciia tf s6 hai
gidi tri twomg iing cila dai ligng kia.

Bai t6p

Cho biét hai dai Iuong x va v i 1¢ nghich véi nhau va khix = § thiy = 15.

a) Timh¢satile;

b) Héy bifu difn y theo x ;

c) Tinh gid trichay khix =6 ; x = 10.

Cho bift x va y 12 hai dai lugng ti 1& nghich. Dién s6 thich hgp vao 6 tréng
trong bang sau :

X 05 | -1,2 4 6

y 3 -2 1,5

Cho bift 35 cng nhan xiy mot ngdi nhi hét 168 ngay. Hbi 28 céng nhin
x4y ngdi nha d6 hét bao nhitu ngiy ? (Gid sir ning suft 1am viéc cha mbi
cong nhin 13 nhu nhau).

a) Cho bi€t doi A diing x mdy cly (o6 cling nang sufit) 8 cly xong mot cdnh
dbng hét y gidr. Hai dai lugng x vi y 6 d I¢ nghich v&i nhau khong ?

b) Cho bi€t x 13 sd trang d8 doc xong vii v 14 sd trang odn lai chua doc clia
mét quyén sdch. Hoi x vi y c6 phdi 12 hai dai lugng i 1¢ nghich khong ?

¢) Cho biét a (m) 1a chu vi clia bdnh xe, b Ia s véng quay dugc clia bdnh xe
trén doan dutmg xe lan tr A dén B. Hdi a v b c6 phdi 13 hai dai lugng
i 1¢ nghich khéng ?
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§4. Mt s8 bdi to&n vé dai lugng ti 1é nghich

Bai toan 1

Mot & t6 di tir A dén B hét 6 gid. Hoi 6 t6 d6 di tr A d€n B hét bao nhiéu gid
néu nd di véi vin tc mdi bing 1,2 16n vén t6c cd ?

Gidi : Goi véan téc ol va vin toc mdi oiia 6 t6 1dn luot 1 v; (km/h) va v, (km/h) ;
thdi gian tuomg dng clia 6 t6 di tir A dén Blén luat 13 t; (h) vé tp (h).
Tacd: vp = L,2v;, t; = 6.

Do van t6c va thiri gian clia mdt vat chuyén dong déu mén cling mdt quing

dutmg 12 hai dai luong ti 1& nghich nén ta c6 :
R-1aX_ 15, t; =6 nén 1,2=£-
¥ %) ¥i 1)

5.

6
Va}r:t2=12:

Trd lgi : NEu di v6i van t6c mdi thi 6 t6 d6 di tr A d€n B hét 5 gid.

Bai toan 2

Bon d6i mdy cly c6 36 méy (c6 cling nang suft) 1am viéc trén bdn cinh
déng c6 dién tich bang nhau. Déi thit nhét hodn thanh cong viéc trong 4 ngay,
doi thit hai trong 6 ngay, doi thii ba trong 10 ngay va doi thid o1 rong 12 ngay.
Hoi méi doi o6 méy mdy ?

Gidi : Goi 56 mdy clia bon doi ldn lugt 13 x,, X,, X4, X,4.
Taco:

X| +Xp +X3 +X4 = 36.
Vi s6 mdy ti 1¢ nghich vdi s6 ngay hoan thinh cong viéc nén ta c6

4x; = 6x, =10x5 = 12x,.

59
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Hay :

Theo tinh chét ciia ddy ti s& bing nhau, ta c6 :

+

w

g FXg +Xy _ﬁ_
1,173 %

10 1 60

| =

xdzé* 60=>5.
Trd I3 : S6 mdy cla bén doi 1dn luat 12 15, 10, 6, 5.
Cho ba dai lugng X, ¥, z. Hay cho bié méi lién hé giita hai dgi lugng X va z,
biét rdng :
a)xvay t I¢ nghich, y va z ciing ti I¢ nghjch ;
b) x va y ff I¢ nghich, y v 2.1 1¢ thugn.

Bai tép
16. Hai dai luong x v y c6 ti 1& nghich v6i nhau hay khong, néu :
a)| x| 12|45 8 b) [x|[2|3]|4]|5]|6
7 9
y [120/ 60 |30 [24 | 15| y [30| 20|15 |125] 10
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17.

18.

19,

20.

21,

Cho biét hai dai lugng x va y ti 1& nghich v6i nhau. Dién sd thich hgp vio
0 triing trong bdng sau :

X 1 -8 10

&

2 1,6
y 8 —4 3

Cho bift 3 ngudi lam cd mét cinh ddng hét 6 gidv. Hoi 12 nguii (véi cing
néing suft nhu th€) 1am cd cénh ddng d6 hét bao nhiéu thdi gian ?

Luyén tép

Vi cliing sd tién d€ mua 51 mét véi loai I c6 thé mua duoc bao nhiéu mét vii
loai 11, biét ring gid tién 1 mét vii loai II chi bing 85% gis tin 1 mét véi
loail?

D vaui : Trong mdt cude thi chay ti€p sic 4 x 100m, doi thi gém voi, su t,
cho san vii ngra chay v&i vin t6c theo thir trtilé vei 1:1,5:1.6: 2.

Hinh 12

Héi doi d6 o6 phé duge "ki luc thé gidi” 1a 39 gidy khong, bift ring voi chay
hét 12 gisy ?

Ba d6i mdy san ddt 1am ba kh6i lugng cong viéc nhu nhau. Doi thd nhit
hoan thanh cOng viéc trong 4 ngay, ddi thd hai trong 6 ngay va ddi thd ba
trong 8 ngdy. Hoi mdi d6i o6 bao nhitu mdy (cé cling ning sufit), biét ring
d6i thit nhit c6 nhifu hon d6i thi¥ hai 2 may ?

61
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22. Mot bénh riing cua cé 20 ring quay mot phit duoc
60 vong. N6 khdp v&i mdt binh riing cua khic cé
x ring (h.13). Gia s binh rang cua thi hai quay
mdt phidt duoe y vong. Hiy bidu dién y qua x.

23, Hai bénh xe ndi vdi nhau béi mot day 1o (h.14).
Bénh xe I6n od hdn kinh 25cm, bdnh xe nhd cd
bén kinh 10cm. Mét phit binh xe 16n quay dugc
60 vong. Hoi mdt phiit binh xe nhd quay duoc bao
nhitu vong ?

Hinh 13

L0cm,

Hinh 14

§5. HGm s&

[ Ham s& - mdi lién quan giita hai dai lugng bi€n thién ? ]

1. Mot s6 vi du vé ham so

Trong thyc tién v trong todn hoc ta thudmg gap cic dai luong thay déi
phu thudc vao su thay ddi clia cdc dai luong khéc.

Vi du 1 : Nhiet d6 T (°C) tai cdc thdi difm t (gidy) trong cling mdt ngy duac
cho trong béng sau :

t(giy) | 0 4 8 |12 | 16 | 2
TCO | 20 | 18 | 22 | 26 | 24 | 2
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Vi du 2 : Khéi luong m (g) clia mét thanh kim loai déng chéit o6 kh6i luong
ritng 1 7.8 g/em’ ti 1 thun v6i thé tich V (cm®) theo cong thic : m = 7,8V.
Tinh odc gid i twomg ing ciam khiV =1,2;3 ;4.

Vi dy 3 : Thiri gian t (h) cla mdt vit chuyén déng déu tén quing dudng
50

50km ti & nghich vé&i vén t6c v (kmy/h) clia né theo ofng thic : t =T-
Tinh va ldp bdng cdc gid tri twong vng cua tkhiv =15 ;10 ;25; 50.
Nhdn xét : Trong vidy 1, ta thdy :

* Nhiét d6 T(°C) phu thudc vio su thay dbi clia thvi gian t (gidy).

* V&i mdi gid tri ca t ta ludn xdc dinh duge chi mét gid tri tuong tng cla T.
Ta n6i T1a ham s cla t.

Tummg ty, trong cdc vi dy 2 v 3 ta ndi m 1& ham s6 cha V, t 14 him s cla v.

Khai niém ham so

Néu dai luong y phy thude vao dai luong thay ddi x sao cho véi mdi gid tri
cha x ta luon xdc dinh dugc chi mgr gid tri twong dng cha y thi y duge goi la
ham s6 cita x va x goi la bién sd.

Chi ¥ : » Khi x thay ddi ma y ludn nhdn mot gid tri thi v duge goi lo ham hdng.

» Ham 56" c6 thé duge cho bdng bdng (nhu trong vi du 1), bdng cong thitc (nhu
trong cic vl di 2w 3)...

» Khi y la ham s6 cita X ta cé thé viét y = f(x), y = g(x)... Chdng han, véi
ham 56 dige cho bdi céng thite y = 2x + 3, ta cén o6 thé viét y =f(x) =2x + 3
va khi d6, thay cho odu "khi X bdng 3 thi gid tri tuong ting ciia y la 9" (hodc
cdu "khi x bdng 3 thiy bdng 9") ta viét f(3) = 9.

Bai tép

Céc gia tri tuong (ng clia hai dai lugng x va y duge cho trong béng sau :
X -4 -3 -2 1 1 2 3 4
¥ 16 9 4 1 1 4 9 16

Dai lugmg y o6 phdi 1a ham sd chia dai luong x khong ?

63
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25. Chohﬁmsdy:f(x}:iixz + 1. Tinh : f[lJ s (1) ; £(3).

26. Choham s8y =5x — 1. Lap béng cdc gié tri tuomg Gng clia y khi

1
==5;-4;-3;-2;0; =
X 5

Luyén tép
27. Dai lugng vy c6 phdi 1a him s6 cla dai lugng x khong, nfu bing cédc gid tri
trong ng cla ching 1a :

a)
=3 | =2 | «1

15 |75

|
=1

Lh

I

—

Lh

& | NI

h} X
v | 2. |2 2| 2|2
12
28. Chohams§y =f(x) =—-
a) Tinh £(5);  f(-3).
b) Hiy dién cic gié tri tuong dng clia ham s6 vao bang sau :
X —6|-a4|-3| 2|5 |6]|12
f(x) =2
X

29. Choham s8y =f(x) = x* - 2. Héy tinh : f(2) ; f(1) ; f(0) ; f(-1) ; f(-2).
30. Chohim s6y =f{x) = 1 - 8x. Khing dinh n3o sau day I3 ding :

a)f(-1) =97 b) f(lJ:—S ? ¢) f(3)=257
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2
3L l'.lmhhmsdy=§x.Biénsdmimhgpvﬁnﬁuﬁgumghﬁngsau:

X -05 4.5

§6. Mat phang toa dd

Lam thé€ nao dé xac dinh dugc vi tri
clia mot diém trén mét phng ?

1. Ditvan dé

Vidu 1 : G 16p 6 ta d& bist ring, mbi dia diém tén bin d6 dia If dugc
xéc dinh béi mot cip gém hai s6 (toa d6 dia If) 1a kinh d6 vi vi d9. Ching han :

Toa d0 dia If clia mii CaMaula: [ 104°40D
8°30'B

Q CONG TY BIEN ANH BANG HINH HA NOI
VE XEM CHIEU BONG
RAP: THANG 8 GIA : 15.000d
Ngay : 03/04/2001 56 ghs: H1
Gio: 20h
Xin git vé 4 tifin kifm sodt No. : 572979

Hinh 15

timdapan.com

Vi du 2 : Quan sét
chi€c vé xem phim &
hinh 15.

Trén d6 cd dong
chit "84 gh& : H1".
Chit in hoa H chi s§
thi o ciia dy ghe,
56 1 bén canh chi
s thd wr cla gh€
trong ddy. Cap gém
mot chit v mot sd
nhu vy xdc dinh vi
tri chd ngdi trong
rap clla ngudi co
tAm vé nay.



Trong todn hoc, &€ xdc dinh vi J

i cla mt G irén mit phing d
ngudi ta thudmg ding mét cip
gglﬂmi sq. T
Lam thé ndo dé o6 cap s6 d6 7 2l
I I
M3t phing toa do

Trén mit phing, ta v& hai truc
6 Ox, Oy vuoéng géc vdi nhau :
vil ciit nhau tai clia mbi tryc :

Y

56 nhu hinh 16. Khidétacohe = 2 1 © 1 2 8
truc toa d6 Oxy. a4
Céc tryc Ox vi Oy goi 12 cde mo Iv

tryc tog d¢. Ox goi 13 truc “T
hoanh, Oy goi 14 truc tung.

Ngwi ta thmg v Ox nim e
ngang, Oy thing dimg.
Giao diém O biéu din s6 0 cha Hinh 16

cd hai truc goi 12 gdc toa dg.

Mt phiing o6 hé truc toa d6 Oxy goi 13 mdt phdng tog d¢ Oxy.
Hai truc toa d6 chia mat phing thinh bén géc : Géc phin tu thi 1, I1, 111, IV
theo thit ty nguge chiéu quay ciia kim déng hé.

Chii § : Cdc don vi dai trén hai truc tog df duge chon bing nhau (néu
khdng ndi gi thém).

Toa dd clia mét diém trong mit phing toa do

Trong mat phdng toa d6 Oxy 4

cho mot diém P bt ki. Tix P vé p

cdc dudng vudng gbc v6i cdc Fpesey

truc toa do. Gi i, cdc dutmg |

vuong gdc ndy cit tryc hodnh i :

tai difm 1,5 vd tryc tung tai : I

diém 3 (h.17). Khi d6 cip s6 1 }

(1,5 ; 3) goi 12 tog d¢ ciia diém e e o ! e
P va ki hiéu P (1,5 ; 3). $6 1,5 % @& o B s &
g0i 12 hodnh dj va s6 3 goi Ia = e = e
tung d¢ clia diém P.

Vé mot hé truc tog dj Oxy (trén 21

gidy ké 6 vudng) va ddnh ddu

vi tri cila cdc diém P, Q ldn lug =

cotoaddla(2;3);(3;12).
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¥4

2.4 M{Zo; Yo
¥o

Hoanh do %
luén dimg
rinae ¥

2l

Hinh 18

Trén mdt phdng toa dé (h.18) :

* Mbi difm M xdc dinh mot cap s6 (xg; ¥y). Nguoe lai, mbi cip sd
(Xp: ¥g) xédc dinh mot diém M.

* Capsd (xq; ¥o) 20113 toa d6 chia difm M, x, 12 hodnh d6 va y, 13 tung d6
cha difm M.

* Diém M cé toa d9 (xy; yo) duge ki hiéu Ta M(xy; yo).

Viét toa d¢ ciia goe O.
B tap
a) Vi€t toa do cdc diém M, y
b) Em c6 nhin xét gi vé 13
mﬂd@ﬁﬂf-‘-ﬁﬂcﬁp(ﬁémm M N
vaN,PvaQ? r _________ i
VE mdt hé tryc toa df Oxy I i
vi dinh din cic difm I
Al3; l : B —42 . Ir ? t + 4 4 -
!_E » ‘E ? =3 -2 -1 0 1 {z 3 x
C0;25). il i
I
24P :
|
TN aro— ‘lN
Hinh 19
67
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34,

3s.

36.

37.

68

Luyén tGp

a) M6t diém bét ki trén tryc

hoanh c6 tung d6 bing bao P 34

nhiéu ? % i

b) Mét diém bt ki trén truc 21

tung o6 hoanh d6 bing bao

nhiéu ? R Q1

Tim toa d6 céc dinh ciia " .

hinh chi¥ nhat ABCD va ciia - G TR [ R -
hinh tam gidc PQR trong

hinh 20. Hinh 20

V& mét hé truc toa d6 Oxy va ddnh dfu cic diém A (-4 ;-1);B(-2;-1);
C(-2;-3); D (-4 ;-3). Ta gidc ABCD la hinh gi ?
Ham sd y duge cho trong bing sau :

X

0 1 2 3 4

¥y

0 2 4 6 8

a) Vi€t tft cd cic cp gid tri tuong tng (x ; y) clia hiim s8 trén.

b) V& mot he tryc toa d6 Oxy va xéc dinh céc diém bidu difn cdc cap gid tri
twong @ng cha x va y & cu a.

Chifu cao va clumigc]n

tudi clia bén
ban  Héng,
Hoa, Dao, Lién
duge bidu dién
trén mt phing
toa do (h.21).
Hiy cho biét :
a) Al 13 ngudi
cao nhiit va cao
hao nhiéu ?

b) Ai 12 ngui ft
tudi nhit va bao
nhiéu i ?

c) Héng va
Lifn ai cao
hon va ai nhify
tudi hon ?

16
15
14
13
12
11
10

il BT - s -

ti

012345678 9WIHNE2RBI4ISE tw(nim)
Hink 21
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E%? C6 thé em chura biét

-
.

Ban cdwvuachb B cht (a, b, c, d, e, f, g, h) va B hang
(1,2, 3, 4,5 6, 7, 8) (h.22). M&i 6 trén ban c3 vua
{(ng véi mét clip gdm mét chir va mét s8. Ching
han, & & géc frén cling bén phai ing véi clp (h ; 8)
ma trén thue té thudng dude ki hidu 12 6 h8 ; & & gbe
duéi cling bén fréi 1a 6 a1 ; & cla quan ma dang
dimg 14 c3.

Nhu vy, khi néi mét quan o dang ding & vi trf, chdng
han e4 thi bigt ngay né dang & c6t e va hang 4.

— b L e Uy DN ] B

§7. D8 thi cia hdm s8 y = ax (a = 0)

Nhd c6 mét phéng toa d6 ta cé thé€ biéu dién truc quan
m&i quan hé phu thudc giifa hai dai lugng

D4 thi cia ham sd lagi ?
Ham 56’y = f(x) dwge cho bdng bdng sau :

x | -2 -1 0 05|15
y 3 2 |[-1(1|-2

a) Viét tdp hogp {(x ; ¥)]| cdc cdp gid tri tuong img clia X va y xdc dinh
ham sd'trén ;

b) V& mot hé truc tog d¢ Oxy va ddnh ddu cde diém cé 1oa d¢ la cde
edp sO'trén.

* Tép hop céc diém biéu diln cdc cip s6 nhu the€ goi 12 d6 thi clia him s6
y = f(x). Nhu vy :

DE thi ciia ham 56’y = f(x) la tdp hop tdt cd cde diém biéu dién cdc odp gid
tri tuong ving (X ; ) trén méit phdng toa dg.

Vidu1 : V& dé thi clia ham s6 & cho trong ) -
Gidi : Trudc hét, ta vE hé truc toa dd Oxy.

D4 thi clia ham s8 y = f(x) da cho gm nam diém M, N, P, Q, R nhu trong
hinh 23,
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T0

Mp ______ 3
|
|
| Ny——ol12
' |
|
I I 1__TQ
|
| |
: | ! | :1’5: :
4 2 - Dlost |2 3 «x
A14P }
|
|
241 4R

al

Hinh 23

D6 thi cia ham s8 y = ax (a = 0)

Xét hiim s6 y = 2x. Vi bi€n s6 x c6 thé nhan v sd gid tri nén ta khong thé
liét ké hét duge cdc cip s6 (x ; y). Ta thit v& mot s6 diém thudc d6 thi cia né
va qua d6 xét xem d6 thi c6 hinh dang nhu th€ néo.

Cho ham sd'y = 2x.
a)Vietndmedp s6'(x;y)vaix=-2;-1;0;1;2;
b) Biéu dién cdc cdp 56 dé trén mdt phdng toa d¢ Oxy ;

c) V& duomg thdng qua hai diém (- 2 ; — 4) ; (2 ; 4). Kiém tra bdng thuic
thdng xem cdc diém con lai c6 ndm trén dudmg thdng d6 hay khéng ?

Ngutyi ta dd chimg minh dugc ring :

D4 thi ciia ham s6'y = ax (a # 0) la mot duomg thdng di qua goc toa do.

Tit khdng dinh trén, dé€ vé dd thi ciia ham 56’y = ax (a # 0) ta cdn biét mdy
diém thugc do thi ?

Xét ham 56’y = 0,5x.

a) Hay tim m¢t didim A khdc diém géc O thugc dé thi cia ham 56 trén.
b) Duimg thdng OA 6 phdi la dé thi ciia ham sd'y = 0,5x hay khdng ?
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39.

40.

Nhdn xét : V1 d6 thi cla him s6 y = ax 12 mdt dudng thing di qua gdc
toa do nén khi v& ta chi cdn xdc dinh thém mét diém thudc d6 thi va khic
diém gfc O. Muédn vay, ta cho x mot gid tri khdc O va tim gii tri twong
ing clia y. Cap gié tri d6 12 toa d6 cia diém thi hai.

Vidu 2 : VE d6 thi clha
him s6 : y =-1,5x.

Gidi : b i

VE he truc toa d6 Oxy (h.24).
Véi x = -2 ta dugc y = 3,
diém A(=2 ; 3) thuoc d6 thi
clia him s6 y = —1,5x. Vay

[STY T ———

dutmg thdng OA 1a d6 thi
clia ham s6 di cho.

[
L2
]

Bai t6p
VE trén cliing mot hé tryc toa 4o
Oxy dé thi clia cdc him 4 : Il
a)y=x; b}y =3x;
c)y=-2x; dyy=-x.
D6 thi clia him s6 y = ax ndm &

31

Hinh 24

nhimg géc phén tu ndo clla mat 3 3
phing toa d§ Oxy (h.25), nfu :

aya>07
bya<0?

timdapan.com
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Hinh 25
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41.

42,

43,

T2

Nhimg diém nio sau diy thudc d6 thi cla him s6y =—3x :
1 1
A[——;l] = B[——;—l) = ;.
3 2 C0;0

Luyén tGp

Dudng thing OA trong hinh 26 1a dé y
thi clia him s6 y = ax.

a) Hiy xdcdinh hé s a ;

b) Dénh dfu difm trén 46 thi c6

ho&nhdd;ubﬁng%;

2t A
c¢) Ddnh dfu difm trén d6 thi c6 e
tung d6 béng -1. o i

W
t f

[ =

3 2 -1 1 2 3
a4

a4
31

Hinh 26

Trong hinh 27 : Doan thﬂng § (10km)
OA 1a d thi biéu dién chuyén
dong clia ngudvi di b6 va doan
thing OB 1a d thi bidu dién &l
chuyén déng ciia ngudi di xe
dap. M&i don vi mén tryc Ot ' RO o
bifu thi m6t gid, mbi don vi

trén tryc OS bifu thi mudi , 1 SRR i 22

cho bift : 14
a) Thdi gian chuyén ddng

|
L
kilomét. Qua d6 thi, em hiy :
|
l
p

|
|
|
|
|
J + +
4 3 6

ciia ngudi di bo, clia ngudidi 0| |
ko Hinh 27
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45.

46.

b) Quang dutmg di duge cia ngudi di bd, cha ngudi di xe dap.

¢) Véan tdc (km/h) clia ngudi di b0, cha ngudi di xe dap.

V& d6 thi clia hidm s6 y = f{x) = - 0,5x. Bing 446 thi hiy tim :

a) f(2) ; f(-2) ; f(4) ; 10) ;
b)Giftrichaxkhiy=-1;y=0;y=25;

c) Cdc gid tri clia x khi y duong, khi y am.

Hai canh clia hinh chil nhfit c6 d6 dai 13 3 m va x (m).

Hily vi€t cong thac bidu din dién tich y (m?) theox.

Vi sao dai luong y 1a him s6 cla dai leong x ?

Hay v& d6 thi cha ham s6 d6.

Xem d thi, hdly cho biét :

a) Dién tich clia hinh chil nhit bing bao nhiukhix=3m?x=4m?
h) Canh x bing bao nhiéu khi dién tich y ciia hinh chit nhat bing 6 m” ?

9:112'?

D4 thi trong hinh 28 duoc sit dung d€ d6i don vi d6 dii tir in-so sang
xentimét.
Xem d6 thi hdy cho bi€t 2in (in-so), 3in (in-sq), bing khodng bao nhiéu
xentimét 7
cm &
gl
Tl
61
5 b ———f M(2; 5,08)
4l
3l
AL
14

1, A .

0 1

13
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47. Dudng thing OA trén hinh 29 13 d6 thi clia him s6 y = ax. H¢ s6 a bing
bao nhiéu ?

¥
13
12
A
_________ 1
|
— 2
4. A @ 4 L. 5 3 4 ¥ =x
-114
21
Hinh 29
Bai doc thém

Pa thi ciac ham s8 y = % (a #0)

1. Biﬂl!cﬁahimsﬁy=2
X

Dévﬁdﬁmjcﬁahamsﬁy=E ta 1am nhu sau :
X
a) Vi€t mot s6 cap gié tri twong Gng clia hdm s6 trén. Ching han, khi

x=1;15:;2;3:4:;5;6;8;12vakhix=-1;-15;-2;-3;-4;
-5;-6;:-8;-12

74
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X

b) V& d6 thi clia ham s6y =

* V& cdc diém biéu dién cdc cap s6 trén
ta s&€ duoc hinh 30a.

* V& nhifu difm hon nita ta s duoc
hinh 30b.

» N&i lién cic difm v6i nhau ta s& thiy
riing dﬁﬂﬁcﬁahﬁm&ﬁ'y=% (h.30c)

gém hai nhdnh (hai dudng cong) : mot
nhinh ndm & géc phin tr thd 1 va mot
nhéinh ném & géc phén tu tha 111

timdapan.com
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48.

49,

76

]
]
.
i
I

D3 thi cila ham s8 y=— = H. - 12
X

=
du| RO| 8| ped

* Néu lam tuong ty nhu trén, ta s& thiy
ring d6 thi clia ham s6 Y=—% (h.31) 5T Lam

bao gém hai nhdnh : m6t nhinh ndm &
géc phin tr tha IT v mét nhinh ndm &
goc phén tu thd IV. F

o -ELD

I

Himh 31

On tap chuong I
Cau hoi 8n tap

a) Khi n3o thi hai dai luong y va x ti 1& thufin v4i nhau ? Cho vi du.
b) Khi nao thi hai dai lumg y va x ti 1& nghich véi nhau ? Cho vi du.

Goi x v y theo thit ty 14 46 dai canh va chu vi cla tam gidc déu. Dai lugng y
ti 16 thuin hay ti 16 nghich véi dai luong x ?

Céc kich thudc clia hinh hop chit nhat thay d6i sao cho thé tich clia né luon
bing 36m>. N€u goi dién tich ddy va chibu cao clia hinh hop d6 13 y (m?)
va x (m) thi hai dai luong y va x i 1¢ thuan hay t 1& nghich vdi nhau ?

D4 thi clia him sd y = ax (a # 0) o6 dang nhu the néo ?

Bai t6p

Mot tin nudc bién chifa 25kg mudi. Hai 250g nuée bién d6 chifa bao nhitu
gam mudi ?

Hai thanh sét vA chi c6 kh6i lugng bing nhau. Héi thanh ndo 6 thé tich Ién
hon va 16n hon bao nhiéu 18n, biét ring khéi luong riéng ciia sét 1a 7,8 g/em®
v cila ohi 14 11,3 g/om” ?
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50.

51,

52.

353.

54,

55.

Ong Minh dy dinh x4y mét bé nuéc c6 thé tich 13 V. Nhung sau d6 6ng mudn
thay ddi kich thudc so véi dy dinh ban ddu nhu sau : Ci chifu dai va chiéu
rong ddy bé déu gidm di moOt nira. Hoi chidu cao phdi thay ddi nhu the€ ndo
dé bé xay duge vin o6 thd tich 1A V ?

Vi€t toa d6 cdc diém A, B, C, D, E, F, G trong hinh 32.

74

6l

i D
41-——¢
al

1

pp— % N I

. |

I

14
B I ofc

[ 12 3456 7x

] S G

-3t
-4--
=4

Hinh 32

Trong mat phing toa d6 v& tam gidc ABC v6i cic dinh A (3;5); B(3:-1);
C(-5; -1). Tam gidc ABC1a tam gidc gi ?

Mot van dong vién xe dap di duge quing dudmg 140km tir TP H6 Chi Minh
dén Vinh Long vdi van t6c 35km/h. Hay vé d6 thi clia chuyén dong trén
trong he tryc toa d6 Oxy (vdi mot dom vi trén tryc hoanh biéu thi mot gidy va
mot don vi trén truc tung bidu thi hai muoi kilomét).

VE trén cling mdt hé truc toa d6 d6 thi clia cdc ham s6 :

1 1
a)y=-X; h)y=ax; c]y=—51.

Nhing diém néo sau dy khong thudc d6 thi ca him sdy =3x - 1:

A(—%;ﬂ): B[%;n]; CO;1); DE;-1)?

Ti
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a) Tré em tron 5 tdi (60 thdng) can ning bao nhiéu 13 binh thutng, 12 suy

dinh dufing vira, 12 suy dinh dudng ning, Ia suy dinh dudng rit nang ?
b) M6t em bé cin ndng 9,5kg khi trén 24 thing tudi thudc loai binh thutmg,

suy dinh dudng vira, suy dinh dudng nang, suy dinh dudng riit nang ?

56. B4 : Xem hinh 33, d6 em bift duoc :

FE Uiy

m | M~ B W F W N o

- o
- -

Bugu g Bugnp yup Ang g yue — (ONYHL 1N ———
“ﬁ -H-._.i;it_uﬁ;#_- ¢
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Bucj L =
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Cuprm p | =— Buslu wpu a1
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Chuong | - PUGNG THANG VUONG GOC
PUGNG THANG SONG SONG

Hinh dnh ciia dwong thdng vudng goc, dwong thdng song song trong thuc 1&

timdapan.com



§1. Hai géc ddi dinh

il
>""<<

\  Haigée déi dinh Hai géc khdng déi dinh Y,

1. Thé nao la hai géc doi dinh ?

O hinh 1, hai dudmg thing xy, x'y'
cét nhau tai O.

Hai géc 0y, O5 duge goi It hai gée
déi dinh.

Em hdy nhan xét quan hé vé canh, -
vé dinh cia a] va 63' Hinh I
Ta ©6 dinh nghia :

Hai géc déi dinh la hai géc ma mdi canh ciia géc nay la tia doi cia mét
canh cia géc kia.

Khi hai géc O;, O, d6i dinh ta cdn néi : Géc O; d6i dinh véi goc O3 hodc
gbc O3 d6i dinh vdi géc Oy, hofic hai gc Oy, 03 dbi dinh vi nhau.
B Hai goc 0, va 0, (0.1) c6 10 hai gbc ddi dinh khong ? Vi sao ?

2. Tinh chat clia hai géc déi dinh
(&8 Xem hinh 1.
a) Hay do géc Oy, géc Q4. So sinh 56 do hai géc dé.
b) Hay do géec O, géc Oy So sdnh 56 do hai géc do.
e) Dy dodin két qud rit ra ti cdu a), b).

81
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(=]}
Il
o

* Tdp suy lugn : Xem hinh 1. Khong do, cé thé suy ra dugc :
hay khéng ?

Vi O, va O, ké bl nén 0,+0, =180°. (1)
Vi O, va O, ké banén 0, +0, =180° @)
So sdnh (1) va (2) ta c6 01+0;3 =03 + 0. (3)
T (3) suy ra : al=ﬁg.

Ta o6 tinh chét sau :

Hai géc déi dinh thi bdng nhau.

Bai tép

V& hai dudmg thing xx' va yy' cét nhau tai
O nhu hinh 2. Hy dién vio chd tring (...)
trong cdc phét bifu sau :

a) Géc xOy va géc ... 1 hai géc d6i dinh
vl canh Ox 1a tia d6i clla canh Ox' va
canh Oy 13 ... clla canh Oy'.

b) Géc x'Oy va gbe xOy' 1a ... vi canh Ox
12 tia d6i cha canh ... va canh ... Hinh 2

Hiy dién vao chd trdng (...) trong cdc phét bifu sau :

a) Hai géc c6 mdi canh clia géc nay 13 tia ddi clia mét canh cla gée kia duge
£0i 14 hai géc ...

b) Hai dudng thdng cit nhau tao thanh hai cap géc ...

V& hai dudmg thing zz' v tt' cit nhau tai A. Hay viét tn hai cap géc d6i dinh.
V& géc xBy o6 s6 do bing 60°. VE géc d6i dinh véi géc xBy. Hdi gée niy o6
s6 do bdng bao nhitu do ?

Luyén tép

a) V& géc ABC c6 s6 do bing 56°.
b) VE géc ABC ké bi vi géc ABC. Hoi s6 do clia géc ABC 7
c) V& goc CBA' ké bl véi géc ABC'. Tinh s6 do clia gbc CBA'".
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6. V& hai dudng thing ct nhau sao cho trong cdc géc tao thanh c6 mot
géc 47°. Tinh s6 do céc géc con lai.

7. Ba dudmg thing xx', yy', zz' cing di qua diém O. Hily vit tén céc cap géc
bing nhau.

8. V& hai géc o6 chung dinh vi o6 ciing s6 do 12 70°, nlumg khong d6i dinh.

9. V& gic vubng xAy. VE géc x'Ay’ d6i dinh véi géec xAy. Hiy viét tén hai géc
vudng khng ddi dinh.

10. B4 : Hiy v& mdt dudmg thing mau d6 cit mot dudmg thdng mau xanh trén
mdt 1 gifly (gifly trong hojc gify mong).
Phdi gép t& gifly nhu the nao dé chimg td hai géc d6i dinh thi bing nhau ?

§2. Hai dudng théng vudng géc

4 i

1. Thé nao la hai dudng thing vuéng géc ?

m Ldy mét t& gidy gdp hai ldn nhu hinh 3. Trdi phdng & gidy ra réi quan sdt
cdic nép gdp va cde géc tao thanh bdi cdc nép pdp dé.

83
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2.

Hinh 3
E Tdp suy ludn

Y
0 hinh 4, hai dwong thdng xx' va yy' cdt
nhau tai O va gic xOy vudng. Khi dé x s
cdc goc yOX', xX'Qy', y'Ox ciing déu la 0
nhitng gdc vudng. Vi sao ?
Huéng ddn suy ludn :

Si dung hai géc ké ba hodc hai gée ddi dinh. y

'Tanﬁdinh I‘l,gl'ﬁ'ﬁ: Hinh 4

Hai duiong thdng XX', yy' cdt nhau va trong cdc géc tao thanh c6 mjt géc
vuong duge goi i hai duimg thdng vuong géc va duge ki higu la xx' L yy'.

Khi xx' v yy' 13 hai dudmg thing vuéng géc (va cit nhau tai O) ta con néi :
Pudng thing xx' vubng géc vdi dudng thing yy' (tai O) hofic dudng thing

¥y vubng géc vaii dudmg thdng xx' (tai 0), hodc hai dutmg thing xx', yy'
vudng gdc vdi nhau (tai O).

V& hai dudng thing vuéng géc

Véphdc hai duomg thdng a va a' vudng gbe vdi nhau va viét ki hidu.

Cho mgt diém O va mot dudmg thdng a. Hay vé duimg thdng a' di qua O va

84

vudng géc voi duomg thdng a.

Mot 56 céch vé dugc minh hoa & cdc hinh 5, 6.
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Trudmg hop diém O cho trwde ndm trén duing thdng a.

Hinh 5
Trudmg hop diém O cho trude ndm ngoai duémg thdng a.

aI
a a a
‘o ;‘0 0
Hinh 6
Ta thira nhén tinh chit sau :

Cé mgt va chi mét duimg thdng &' di qua diém O va vudng gée vdi duimg
thdng a cho trude.

Puéng trung truc clia doan thing

I Id trung diém ciia doan thing AB. Dudng

thing xy vung géc v6i dudmg thing AB A
tai 1 (dudmg thdng xy vubng gdc vdi doan € = 8
thing AB tai T).

Ta néi : Dudng thdng xy 13 dudng trung Hinh 7
truc ciia dogn thdng AB.

* Ta c6 dinh nghia :

» Nhin hinh 7 ta théy : (

Duong thdng vudng gdc vai mot dogn thdng tai trung diém ciia né duge
goi la dudmg trung truc cia doan thdng 4y.
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11,

12,

13.

14,

15,

86

Khi xy 1 dudng trung tryc clia doan thdng AB ta cling néi : Hai diém A va B
déi xitng v&i nhau qua dudmg thdng xy.

Bai tap

Dién vio chd trng (...) trong cdc phét biéu sau :
a) Hai dudng thing vubng géc v6i nhau 13 hai dudmg thing ...
b) Hai dudng thing a vi a’ vuéng géc v&i nhau duoc ki hiéu 1a ...

¢) Cho truéc mot difm A vi mdt dudng thdng d. ... dudng thing d' di qua A
v vudng gdc vdi d.

Trong hai cu sau, ciu nio ding 7 Cu ndo sai 7 Hiy bdc bd clu sai bing
mot hinh vé.

a) Hai dudng thing vuéng géc thi cit nhau.
b) Hai dudmg thing cét nhau thi vudng géc.

VE mot doan thdng AB trén gifly trong hodc gifly méng. Hiy gép tdr gidy a8
nép gip tring véi dudng trung truc clia doan thing &y.

Cho doan thing CD dai 3cm. Hily v& dudng trung tryc clia doan thing &y.

Luyén tép

VE dudmg thing xy v diém O thudc dudng thing dé trén gifly trong (nhu
hinh 8a). Gép gify nhu hinh 8b. Trii phing t& gifly r6i to xanh nfp gip zt
(hinh 8c). Hiy néu nhimg k€t ludn nit ra tir cdc hoat ddng trén.
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16. V& dudmg thing d' di qua difm A va vuong géc vdi dudng thing d cho trude chi

bing eke.
d‘
A A
9

Hudng ddn : Xem hinh 9.

Hink
17. Dung éke hiy kiém tra xem hai dudng thdng a va a' & hinh 10 (a, b, ¢) ¢6
vudng géc v&i nhau hay khong 7

a|

/ a

a
a ‘
a
’F

a) b} c)

Hink 10
18. V& hinh theo cdch dién dat bing 13i sau :
V& géc xOy c6 s6 do bing 45°. Liy “‘&
diém A bt ki ndm trong goc xOy. VE
qua A dutng thing d, vudng gbc véi tia .
Ox tai B. V& qua A dudmg thing d,

vudng gdc vdi tia Oy tai C.
0
19. V& lai hinh 11 v n6i & trinh ty v& hinh. - L d;
(o)
Chii § : C6 thé v& hinh theo nhiéu trinh 7 =
tt khdc nhau. Hinh 11

20. VE doan thdng AB dai 2cm vi doan thdng BC dai 3cm ndi v& dudmg trung
tryc clia mdi doan thing &y.
(VE hinh trong hai trudmg hop : ba diém A, B, C khong thdng hang, ba diém
A, B, C thing hing).
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1.

2.

24 Trén hinh 13 ngui ta cho Ay =B, =45°.

88

§3. Cac goc tao bai
m&t dudng thang cdt hai dudng théng

Géc so le trong. Géc dong vi

3 hinh 12 dudng thing c cét hai dudmg thing
a, b tai A, B tao thinh bn géc dinh A, bon
goc dinh B dugc dinh s6 nhy trén hinh vE.

Ta sp x€p cdc gde thinh ting cap.
Mé&i cip gém mdt goc dinh A v mdt goc
dinh B.

a) Hai géc A; va Bj, cling nhu hai géc A,
Hinh 12 va B, dugc goi 14 hai gbc so le trong.

b) Céc cap géc A, va B, A, v B,, A, vi B,, A, va B, dugc goila

cdc ciip gbc ddng vi.

Vé duimg thdng xy cdt hai duimg thdng zt va uv tgi A va B.

a) Viét tén hai cdp géc so le trong.

b) Viét tén bén edp goc déng vi.

Tinh chat

a) Hay tinh A, B;.
Goi § : Chit § cdc cdp géc ké bi.
b) Hay tink Ay, B,.
Goiy : Chi § cic odp géc ddi dink. Hinh 13
c) Hay viét tén ba cdp gbc ddng vi con lgi vdi 56 do ciia ching.
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21.

22,

Ta c6 tinh chét sau :

c6 mgt cdp gde so le trong bdng nhau thi :
a) Hai gée so le rong con lai bdng nhau ;
b) Hai géc déng vi bang nhau.

Néu duing thdng c cdt hai duomg thdng a, b va trong cdc gée tao thanh

Bai t6p

Xem hinh 14 r6i difn vio chd tréng (...
trong cdc cdu sau :

a) IPO va POR 1a mot cip goc ...

b) OPI va TNO 1a mét clip géc ...

c) PIO va NTO 13 mot cép goc ...

d) OPR va POI Jamét ...

a) V& lai hinh 15.

b) Ghi ti€p sd do ng v&i céc gdc con lai.
c)cﬁpgﬁcﬁthﬁcanchaBsm
goi 12 hai cip géc trong cing phia.

Tinh :

A +B, ;A +B;.

Hiy néu hinh énh cla cdc cip goc so le
trong va cic cip goc ddng vi trong thyc 1€,

R
P /\ 0
T
I
Hinh 14

3 2 40°

g

Hinh 15
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§4. Hai dudng thang song song

1.  Nhéc lai kién thirc 16p 6

* Hai duomg thdng song song ld hai dwimg
thdng khong c6 diém chung.

* Hai duong thdng phdn biét thi hodc cdt
nhau hodec song song.

2. Dau hiéu nhan biét hai dudng thing
song song

(Al Xem hinh 17 (a, b, c). Podn xem cdc duing
thdng ndo song song vdi nhau.

Hink 17

Ta thira nhin tinh chit sau :

Néu dudng thdng c cdt hai dudng thdng a, b va trong cdc gée tao thanh
cd mot cdp géc so le trong bdng nhau (hode mot edp géc dong vi bing
nhau) thi a va b song song véi nhau.

Hai dudmg thdng a, b song song v nhau duge ki hidu 12 a // b.
Khi a vi b 12 hai dudmg thing song song ta cdn néi : Dutmg thing a song song
véi dudmg thing b, hodic dutmg thing b song song vdi dumg thing a.

3. V& hai dudng thing song song

B Cho duong ihing & va diém A ndm ngodi duimg thdng a. Hay vé diomg
thdng b di qua A va song song vdi a.
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Mot s6 cdch v& duge minh hoa &hinh 18, 19.

477””’7

Hinh 18, Dimg g6c nhon 60° ciia ke d& vE hai gbc so le trong bing nhau.

S Ve 2

Hink 19. Ding g6c nhon 60° cha eke A€ vE hai ghic déng vi bing nhau,

Bai t6p

24. Dién vio chd tréng (...) trong cdc phét biéu sau :
a) Hai dudmg thing a, b song song véi nhau duge ki hiéu 14 ...
b) Dutmg thing c cdt hai dudtmg thing a, b v trong cdc géc tao thinh o6 mot
cdp goc so le trong bing nhau thi ...

25. Cho hai diém A va B. Hily vé mot dudmg thiing a di qua A vi dirdmg thing b
di qua B sao cho b song song véi a.

Luyén tép

26. VE cip géc so le trong xAB, yBA c6 s do déu hing 120°. Hdi hai dudmg
thdng Ax, By o6 song song vdi nhau khéng ? Visao ?

27. Chotam gidc ABC. Hiy v& mét doan thing AD sao cho AD = BC vi dudmg
thing AD song song v&i dutmg thing BC.

28. VE hai dudmg thdng xx', yy' sao cho xx' // yy'.
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29,

92

Cho g6c nhon xOy vi mét diém O'. Hiy vé mét géc nhon X0’ c6 O'x' f Ox
va O'y' // Oy. Hiy do xem hai géc xOy va x'O'y’ o6 bidng nhau hay khéng ?
(Xem bai tap s6 44, sdch Bai tap Todn 7 tip mot, chuang I, phdn Hinh hoc).

P4 : Nhin xem hai dudmg thdng m, n & hinh 20a, hai dudmg thing p, q &
hinh 20b, o6 song song v&i nhau khéng ? Kiém tra lai bing dung cu.

m .7 .
A~
i AR AR RN
n A D q
a) b)
Hinh 20

§5. Tién dé O-clit vé dudng théng song song
-~ N

L >~

\ Buting thang nao song song véi dudng thdng a ? y

Tién dé O-clit

Cho diém M nim ngodi dudmg thing a. Ta df bift cdch v& dudmg thing b di
qua M sao cho b // a.

Vén dé dat ra 13 c6 bao nhitu dutmg thdngb diquaM vab /fa ?
Chiing ta thita nhin tinh cht sau mang tén "Tién a8 O-clit" :

Qua mgt diém & ngodi mgt duong thdng chi cé mgt duimg thdng song
song vdi dudng thdng dé.
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Hinh 21. Didm M nim ngodi dudmg thing a,
duding thing b di qua M vi song somg v&i a 1 duy nhat,

2. Tinh chit cta hai duéing thing song song

a) V& hai duong thdng a, b sao cho a /| b.

b) V& duimg thdng c edt a tai A, cdt b tai B.
c) Do mét cdp poc so le trong. Nhdn xét.
d) Po mot edp goc ddng vi. Nhdn xét.

Nhiy tien dé O-clit nguiv ta suy ra tinh chét sau :

Néu mot dueimg thdng cdi hai duong thdng song song thi :
a) Hai géc so le trong bdng nhau ;

b) Hai géc déng vi bdng nhau ;

c) Hai géc trong ciing phia bit nhau.

(Xem cdch suy lufn & bai tap s6 30, s8 43, sich Bai t4p Todn 7 thp mot,
chiong I, phdn Hinh hoc).

b7 €6 thé am chua biét

O-clit Ia nha toén hoc 18i lac thai cd Hi Lap,
séng vao th& K |ll tnsée Céng nguyén. Co
thé& néi hdu hét kign thifc hinh hoc & cip
trung hoc cd s& hién nay déu d8 duoc dé
cap mét cach kha hé thdng, chinh xéc,
trong bé sach "Cao ban" gém 13 cudn do
O-clit viét ra. Tuc truyén cb 18n wvua
Pté-&-mé& hodi O-clit ; "Liéu cb thé dén véi
hinh hoc béng con dudng khac, ngén han
khéng ?". Ong trd 1&i ngay : "Téu bé ha,
trong hinh hoc khéng cé con dudng danh
ridng cho vua chda".
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31
32,

33.

35.

36.

94

Bai t6p

Tép v& phéc hai dudmg thdng song song v&i nhau. Kiém tra lai bing dung cy.
Trong cdc phdt bidu sau, phdt bifu ndo difn dat ding noi dung ciia tién dé
O-clit.

a) Néu qua diém M nim ngoai dutmg thing a o6 hai duimg thing song song
vdi a thi chiing tring nhau.

b) Cho diém M & ngodi dudmg thing a. Pudmg thing di qua M va song song
vi dutmg thdng a 12 duy nhdi.

c) C6 duy nhit mét dudmg thing song song véi mot dudmg thing cho trude.
d) Qua difm M nim ngodi dutmg thing a c6 {t nhit mot dwdmg thing song
song vai a.

Dién viio chd tréing (...) trong phét bifu sau :

Néu mot dudtmg thing cét hai dubmg thing song song thi :

a) Hai géc so le trong ...

b) Hai géc dbng vi ...

¢) Hai géc trong cliing phia ...

Hinh 22 chobi6ta //bva A, =37°. : oL
i 37

a) Tinh Bl‘ /

c) Tinh Bg . Hinh 22

Luy8n tap

Cho tam gidc ABC. Qua dinh A vé dudmg thing a song song v6i BC, qua
dinh B v& dudmg thdng b song song v&i AC. Hoi v dugc méy dudmg thing a,
miy dudng thing b, vi sao ?

Hinh 23 cho bift a // b va c cit a tai A, c
cit b tai B. Hay difn vao chd tréng (...) a 3
trong cdc ciu sau : 1

a) A =... (vilacap goc so le trong).

b) A, =... (vi ] cap gbc déng vi). B 2l

¢) By+Ay=. (Vi)
d) By =A,..).

Hinh 23
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37. Cho hinh 24 (a // b). Hiy néu tén cfic cip géc bing nhau clia hai tam gidc
CAB va (DE.
BN\ /A
b
D, E
/ N
Hinh 24
38. Hay dién vao chd trfng (...) trong béng sau :
N d | *Biét: (h.25h)
1 -~ -~
* a) Aq =B
™N2g hoic b) ...
4 hodcc) ...
Hink 25a thisuyrad//d

39,

* Biét d // d' (h.25a) thi suy ra :
a) A;=B; vab)..vac) ..

* Néu m6t dudmg thing cét hai
dutmg thing song song thi :

a...

{1 -

c) ...

Hinh 255

* Néu mot dudmg thing cét hai
dudmg thing

ma a) ...

hoc b) ...

hofcc) ...

thi hai dudng thing d6 song song
vé&i nhaw.

P4 : Hinh 26 cho biét d, // d, va mot géc

ti1 tai dinh A bing 150°.
Tinh géc nhon tao bdi a va d,.

Goi § : Tinh s6 do cila mot géc nhon

dinh A.

Hinh 26
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§6. TU vubng gbc dén song song

1. Quan h¢ gilra tinh vudng géc véi tinh song song

(AW Xem hinh 27, (cho biéta Lcvah lc)
a) Dy dodn xem a va b cé song song vii nhau khong ?
b) Sit dung ddu hi¢u nhdn biét hai dudmg thdng song song (§4) hdy suy ra a //b.

c

Hink 27
Ta b tinh chét sau :

Hai duwimg thdng phdn bigt ciing vudng géc vdi mgt duong thdng thit ba
thi chiing song song vdi nhau.

Ta cling c6 tinh chét sau :

M ¢t dwng thdng vudng gdée vdi mot trong hai dudng thdng song song thi
né ciing vuéng géc véi duomg thdng kia.
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40,

41.

Ba dudng thing song song
Xem hinh 28a (cho biét d' ff d va d" J/ d).

a) Dy dodn xem 4" va 4" cd song song vai nhau khong ?

b) Vé duomg thdng a vudng géc vdi d (nhu hinh 28b) réi trd 10§ edic edu hdi sau :
* a cd vudng péc vai d' khong ? Vi sao ?

* a cd vudng poc vai " khéng ? Vi sao ?

* d' c6 song song vii d" khéong ? Vi sao ?

a
d" d"
d' d
d u d
a) b)
Hinh 28

Ta 6 tinh chét sau :

Hai duomg thdng phdn biét ciing song song vai mét duong thdng thit ba
thi chiing song song vai nhau.

* Khi ha dudmg thing d, d', d" song song v6i nhau timg doi mot, ta néi ba
dudmg thing &y song song v&i nhau va ki hicu lad // d' //d".

Bai tép
Cén cif viio hinh 29 hily dién véo ché trong (...) i
NéualcvabLlcthi.. 5
Néua//bvac Lathi..
H a
c
Can ct vao hinh 30 hiiy dién vio Hish 29
ché tréng (...) : B
Néua//bviaa//cthi.. b
c
Hinh 30
97
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42,

43,

45.

46.

47.

98

Luyén tGp

a)Vécla.

b) V& b L c. Hoi a cd song song v&i b khdng 7 Vi sao ?
c) Phét bifu tinh chdt d6 bing 13i.

a)VEcla.

b) V& b // a. Hoi ¢ c6 vubng géc véi b khéng ? Vi sao ?
c) Phét bifu tinh chit d6 bing 13i.

a)yVEa//b.

b) VE c // a. Hbi c c6 song song véi b khang ? Vi sao ?
c) Phét bifu tinh chit d6 bing 1ai.

a) VE d' //d va d" // d (d" va d' phan bigt).

b) Suy ra d' // d" bing cdch trd 1 cdc cau hdi sau :

* Néu d' cit d" tai didm M thi M o6 thé nim trén d khéng ? Vi sao ?

* Qua diém M nidm ngoai d, vira c6 d' J/ d, vixa ¢6 d" // d thi c6 trdi v6i
tien dé O-clit khong 7 Vi sao 7

* Néu d' va d" khong thé cfit nhau (vi trdi v6i tién d8 O-clit) thi ching phéi
th€ nao ?

Xem hinh 31 : AL \p &
a) Visaoa//b? 120
b) Tinh s6 do géc C.
B | 2 b
c\
Hinh 31

@ hinh 32, b6t a // b, A =90°,

E:lSDD,ﬁnhﬁ, ﬁ Al D/ a
?
B|? 130° b
/c
Hink 32
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48. D4 : Hay ldy mot t& gifly, gip ba lin theo hinh 33. Trdi t&r gifly, quan sét
xem c6 phéi cdc nép gip 14 hinh dnh clia mot dudng thing vudng gbéc véi hai

dudmg thing song song hay khong ?
Buge 1 Budc 2 Budc 3

Hinh 33

§7. Dinh i

1. Dinhli

* Tinh ch#t "Hai géc d6i dinh thi bing nhau" dugc khing dinh 13 ding
khong phdi bing do tryc ti€p ma bing suy lugn. Mot tinh chit nhu the 13 mot
dinh 1i. Ta c6 thé hiéu : Dinh If 1a mot khing dinh suy ra tit nhilng khing
dinh dugc coi 13 diing.

Ba tinh chdt & §6 la ba dinh li. Em hay phdt biéu lai ba dinh li dé.
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100

» Trong dinh 1f "Hai géc d6i dinh thi bing nhau" (h.34), diéu d& cho " Oy va

1
02 1 hai géc d6i dinh” T gid thiét cla dinh 1f, diéu phai suy ra * O1 = 0, "
1a két lugn cha dinh 11,

Hinh 34

» Khi dinh If duoe phét biéu dudi dang "Néu ... thi", phén nim gitra t "Néu"
va tir "thi" 13 phéin gia thiét, phin sau tit "thi" 13 phin k6t lugn.

"Gid thi€t” va "K&t luan” duogc vigt tit tuong tng 13 GT va KL.

a) Hdy chi ra gid thiét va két ludn cita dinh Ii : "Hai dudng thdng phdn biét
ciing song song voi mt duing thdng thir ba thi chiing song song véi nhau”.
b) V& hinh minh hog dinh I trén va viét gid thiét, két lugn bdng ki hiéu.

Chiing minh dinh li

* Chitmg minh dinh li 1a ding 1ap luan 48 tir gid thi€t suy ra k&t luan.
* Vi du : Chimg minh dinh 11 :

Gdéce tao béi hai tia phan gidc ca hai gdc ké bl 12 mot gbc vudng.

(Ta c6 thé phit bi€u cy thé nhu sau : Néu Om v On 13 hai tia phin gidc cha
hai géc ké bi thi géc mOn 1i géc vuong).

Gidi (h.35)
x0z v Ei;’ ké bl z 5
GT omlatiamangmcmaf_@"z -

On Ia tia phén gidc clia zO0y

KL| mOn = 90° x 0 y
Chitng minh Hinh 35

ol %EE)} (1) (viOm I tia phan gidc ciia XO%).

= %EE& (2) (V1 Onla tia phén gific cia 70).
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49,

s0.

51,

52,

Tir d6, tir (1) va (2) ta 06 :

Oz + 708 = ~ > .(x0z + 20y). 3)

Vi tia Oz nim gilta hai tia Om, On va vi xOz va zOy ké bi (theo gia thi€t),
nén tir (3) tacd :

ﬁﬁn:—]—xlﬂﬂo
2
hay mOn = 90°.

Bai tép

Hily chi ra gid thi€t va két luan cla cdc dinh 1f sau :

a) N€u mot dudng thing cit hai dudmg thing sao cho c6 mét cap gdc so le
trong bing nhau thi hai dudng thing d6 song song.

b) Néu mdt dudng thdng cét hai dudng thing song song thi hai goc so le
trong bing nhau.

a) Hiy vi€t k&t luén cha dinh 1{ sau bing cdch dién vio chd tréng (...) :

Néu hai dutmg thdng phin biét ciing vudng goc véi mot dutmg thing thi ba
thi ...

b) V& hinh minh hoa dinh 1f d6 v vi€t gid thi€t, két lugn bing ki hi¢u.

Luyén t&p
a) Hiy vi€t dinh If néi vé mot dudmg thing vuéng géc véi mét trong hai
dudmg thing song song.
b) V& hinh minh hoa dinh 1{ d6 va vi€t gid thi€t, k€t luan bing ki hiéu.
Xem hinh 36, hily dién vio chd tréng (...)

dé ching minh dinh If : "Hai géc d6i 04
dinh thi bing nhau". 1 : 3
GT: ...

KL:.. Hinh 36
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53.

CAC KHANG DINH CAN €7 CUA KHANG DINH
1| O1+02 =180° L
2| Os+On = Vi..
3|01+0,=02+03 Ciéin cff vao ...
4 61=63 Cén cf vo ...

Tuang ty, hiy chimg minh O = Og

Cho dinh I{ : "Néu hai dudng thiing xx', yy' cit nhau tai O va géc xOy vudng
thi cdc goe yOx', x'Oy’, y'Ox déu 1a géc vudng".

a) Hiy v& hinh.
b) Viét gia thi€t va két luan ciia dinh 11,
¢) Dién vio chd tring (...) trong cic chu sau :
1) xOy + x'Oy =180° (vi..).
2)90° + xX'Oy =180° (theo gid thi€t va ciin off vao ...).

3) x'Oy =90° (ctin i vio ...).
4) IE =x0y (V...
5) x'Oy’ =90° (cancdvdo ..).
6) y'Ox =x'Oy (Vi..).
7) y'Ox =90° (can ol vio ...).

d) Hay trinh béy lai chiing minh mét cich gon hon.

On tap chuong |
Cau hdi 6n t&p
Phét biéu dinh nghia hai géc ddi dinh.
Phét biéu dinh 1f vé hai géc d6i dinh.
Phit biéu dinh nghia hai dudmg thiing vudng géc.
Phit biéu dinh nghia dudmg trung tryc clia mot doan thing.
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10.

54.

55.

Phit hiéu d4u hiéu (dinh 1) nhan bi€t hai dudng thing song song.

Phat biéu tién dé O-clit vé dudng thdng song song.

Phét biéu tinh chét (dinh 1) clia hai dudmg thing song song.

Phit biéu dinh 1f vé hai dudng thing phan biét cing vudng géc véi mot
dudmg thing thit ba.

Phéit bi€u dinh 1f vé hai dudmg thdng phén biét cliing song song v&i mot
dudmg théng thif ba.

Phét bidu dinh 1f vé mot dudng thing vubng géc v&i mot trong hai dudng
thdng song song.

Bai t6p

Trong hinh 37 ¢6 nim cfip dudng thing vudng géc va bon cip dudmg thing
song song. Hay quan sét rfi vi€t tén cdc cap dudmg thing d6 va kifm tra lai
biing &ke.

ds
d, 'd-ll
ds
dg
dq
dg
ds
Hinh 37
V& lai hinh 38 ri v& thém :
: N d
a) Céc dudng thing vuong goc v6i d
diqua M, di qua N.
b) Céc dudng thing song song véi e " .

' qu,diqﬂa ) /
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56. Chodoan thing AB dai 28mm. Hiy vé dudmng trung tryc clia doan thing &y.
57. Chohinh 39 (a // b), hly tinh s6 do x cla géc O.
Huéng dédn : VE dudmg thing song song véi a di qua diém O.

a 115

x7

Hink 39 Hink 40
58. Tinh s6 do x trong hinh 40. Hiy gidi thich vi sao tinh duoc nhu vy ?
59. Hinh 41 chobi6td //d' // d" va hai géc 60°, 110°. Tinh cc géc E;, G, , Gs,
Dy, As, Bg.

A/s ﬁ\‘B d

A ;ﬂum P
vi A
1 3\2 d"

/B G\
Hinh 41

60. Hay phdt bifu céc dinh If duge difn td bing cdc hinh vE sau, rdi viét gid
thiét, k€t luan ciia timg dinh 1f (xem §5).

Q:
c \dj

a) | | b)
Hink 42
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Chuong Il - TAM GIAC

NHA TOAN HOC PY-TA-GO

T hdn n&m trém n#ém trudec Cong
nguyén, dd c6 mét trudng hoc
nhén cé phu ni vao hoc. Nha todn
hoc Hi Lap Py-ta-go (Pythagoras)
d& md mét frudng hoc nhu vay.
Py-ta-go sinh truing trong mét gia
dinh quy tic & ddo Xa-mét, mot
déo giau cb & ven bién E-gié thudc
Bia Trung Hai.

Mé& 16 tufi cdu bé Py-ta-go da ndi
tiéng v& tri théng minh khéc
thuting. Céu theo hoc nha toan hoc
ndi tiéng Ta-let, va chinh Ta-et Py-ta-go

ciing phai kinh ngac vé fai néing (khodng 570 - 500 trude Cong nguyén)
clla céu.

9 tm hiéu nén khoa hoc clia céc dan toc, Py-ta-go d& danh nhidu nim dén An D6,
Ba-bi-lon, Ai Cép va da trd nén uyén bac trong hdu hét céc linh vuc quan trong :
sd hoc, hinh hoc, thién vén, dia Ii, &m nhac, y hoc, triét hoc.

Py-ta-go dé chiing minh dudc dng ba géc clla mét tam giac béng 180° (xem §1),
dé chiing minh hé thitc giita d& dai céc canh clla tam giac vudng (dinh Ii Py-ta-go,
xem §7).

Py-ta-go eling dé lai nhidu ciu cham ngén hay. Mat frong cée cdu cham ngdn dé
l& : "Hoa qué cla d&t chl nd mét hai 1dn frong n&m, cén hoa qué cla tinh ban thi nd
sudt bSn mia".
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§1. T6ng ba géc cha mdt tam gide

Hai tam giac c6 thé khac nhau vé kich thudc va hinh dang,
nhung t8ng ba géc clia tam giac nay ludn béng
t6ng ba goc cha tam giac kia

Téng ba géc clia mdt tam giéc

V& hai tam gidc bt ki, ding thudc do géc do ba géc cia mdi tam gide rdi
tinh téng 56 do ba géc cia mdi tam gidc.
Cé nhdn xét gi vé cdc két qud trén ?

-
N

Thye hanh : Cdt mot tdm bia hinh tam
gide ABC. Cdt réi géc B ra rdi ddt né
ké vai géc A, cdt réi gée C ra rdi dét né
ké vdi géc A nhu hinh 43. Hay néu du
dodn vé tong cdc géc A, B, C ciia tam
gftic ARC. Hinh 43

* Ta cd dinh If sau :

Téng ba géc clia mot tam gide bdng 180°.

KL | A+8+E=180°
Chitng minh : Qua A ké dudmg thing xy sang
song vai BC (h.44).

X?ffM:}ﬁ:Kl (1) (hai gbc sole trong).

Hinh 44 xy / BC=> E'-_-= Rz (2) (hai gbc sole trong).

Ta(1)va(2)suyra:

BAC+B+C=BAC+Al+A2 =180".
Luu y : D cho gon, ta goi tdng s§ do hai géc 1 t6ng hai géc. Cling nhu viy
d6i vai hi¢u hai gée.
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Ap dung vao tam giac vudng

Dinh nghia : Tam gidc vudng ld tam gide cé
mgt géc vidng.

Trén hinh 45, tam gidc ABC c6 A =90°. Ta néi
tam gidc ABC vubng tai A, AB via AC goi la cic
canh géc vuéng, BC goi 13 canh huyén.

s . a A A C
Cho tam gidc ABC vudng tai A. Tinh téng B+C. .
* Tacé dinh i :

Trong mgt tam gidc vudng, hai géc nhon phy nhau.

AABC, A =90° = B+ C = 90° (h.45).

Géc ngoai cla tam gidc

Dinh nghia : Gdc ngodi ciia mgt tam gidc ld géc k€ bi véi mgt gde cia
tam gide dy.

Trén hinh 46, géc ACx 13 géc ngodi tai dinh C

clia tam gidic ABC. Khi d6, cic géc A, B, C i

clia tam gidc ABC con goi 1a géc trong.

Hdy dién vao cdc ché trong (...) rdi so sdnh
Ex v R + ﬁ :

Tdng ba gbc cia tam gidc ABC bdng 180° Hinh 46
nén A+ B =180° —...

Gée ACx Ia géc ngodi cila tam gide ABC nén ACx = 180° — ...
* Ta c6 dinh 1f vé tinh chit géc ngodi clia tam gidc :

M di géc ngodi ciia mot tam gide bdng tdng ciia hai gde trong khéng ké vai né.

Nhdn xét : Géc ngodi cita tam gidc ldn hon mdi goc trong khéng ké vdi né.
ACx>A, ACx>B (hd46).

Bai t6p
Tinh cdc s6 dox va y & cdc hinh 47, 48, 49, 50, 51 :
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=N A

Hink 49

A B

Hinh 50 fﬂm‘: 51

2. Cho tam gide ABC c6 B=80°, C=30°. Tia phan gidc ciia géc A cit BC
&D. Tinh ADC, ADB.

3. Chohinh 52, Hay so sdnh : A
a) BIK va BAK.
b) BIC va BAC. o
A
B K C B C
Hink 52 Hinh 53

4.  Dd: Thip nghiéng Pi-da & I-ta-li-a nghieng 5° so v6i phuong thing ding
(h.53). Tinh s6 do clia géc ABC trén hinh v&.

5. Ta goi tam gidc cd ba goc nhon 14 tam gidc nhon, tam gidc o6 mét goc t 1a
tam gidc ti. Goi tén tam gidc nhon, tam gidc t, tam gidc vudng trén hinh 54.
H

A D
4\28"\ A A
B [ E F I K
Hinh 54
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Luyén tGp

6. Tim s8 dox & cdc hinh 55, 56, 57, 58.

H
A
40° K
A I D
E
X
B [

B

Hinhk 55 Hink 56
H
M
ﬁ\ /\i\
60° 55°
N 1 P A K E
Hinh 57 Hink 58

7.  Chotam gidc ABC vudng tai A. Ké AH vudng géc véi BC (H € BC).
a) Tim cdc cip gbc phy nhau trong hinh vE.
b) Tim céc cip géc nhon bing nhau trong hinh vE.

8.  Chotam gidic ABC 06 B=C=40°. Goi Ax Ia tia phin gidc clla g6c ngodi &
dinh A. Hily chimg té ring Ax // BC.

9.  Hinh 59 biéu difn mat cit ngang clia mot con dé. D€ do géc nhon MOP tao
béi mit nghiéng ciia con dé v&i phuong ndm ngang, ngudi ta diing thudc chir
T va dat nhu hinh vé (OA L AB). Tinh géc MOP, bi€t ring day doi BC tao
vdi truc BA mét goc ﬁ =32°,

Hinh 59
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§2. Hai tam giéc béng nhau

Ta da biét su bang nhau ciia hai doan thing,
su bang nhau cla hai goc. Con déi vdi tam giac ?

1. Binh nghia
Cho hai tam gide ABC va ABC (h.60).
Hay diing thudc chia khodng va thude do géc dé kiém nghiém rdng trén hinh

dé taco :
AB=A'B, AC=A'C', BC=B'C", A=A', B=8', C=C".
A A'
B C C B'
Hink 60

Hai tam gidc ABC v AB'C nhu trén dugce goi 13 hai tam gide bdng nhau.
Haidinh A vd A" (Bva B', Cva C') goi 12 hai dinh tuong img.

Hai géc A va A" (Bva B', Cva C') goi 1a hai géc tuong img.

Haicanh AB v A'B' (ACva A'C', BC va B'C") goi 12 hai canh tuong iing.
Dinh nghia :

Hai tam gidc bdng nhau la hai tam gidec cé cdc canh tuong ting bdng nhau,
ede géc tuong ing bdng nhau.

2.  Kihiéu
Dé ki hiéu sy bing nhau clia tam gidc ABC vi tam gidc A'B'C' ta vi€t
AABC=AA'B'C".
Ngudi ta quy wéc ring khi ki hiéu sy bing nhau cla hai tam gidc, cdc chit
cdi chi tén cdc dinh tuong dng dugc viét theo cling thi ty.
AB=A'B, AC=A'C', BC=B'C'

AABC=AA'B'C'nfu { . . e ~ o~
A=A B=B/ C=C".

110

timdapan.com



B chonmis.

a) Hai tam gidc ABC va
MNP c6 bdng nhau hay

khong (cdc canh hodc A A
cdc géc bdng nhau duge
ddnh ddu bdi nhitng 'f\ /\
ki hiéu gidng nhau) ? " B
B cC P ) N

Néu co, hay viét ki hi¢u

vé si bang nhau cia hai Hink 61

tam gidc do.

b) Hay fim :

Dinh tuong iing vai dinh A, géc twong ting vdi géc N, canh tuong img vii
canh AC.

c) Dién vio ché tréng (...) : AACB = C=.., B=

B cro AABC = ADEF (h.62).

Tim 56 do gée D va d¢ dai
canh BC.

Hh-‘tﬁz

Bai t6p

10. Tim trong céic hinh 63, 64 cdc tam gidc bing nhau (cdc canh biing nhau dugc
dénh dfu béi nhimg ki hiéu gifng nhau). K€ tén cic dinh tuong @ing clia cdc
tam gidic bdng nhau d6. Vi€t ki hiéu vé sy bing nhau clia cdc tam gidc dé.

A
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11.

12,

13.

14.

112

Cho AABC = AHIK.
a) Tim canh tuong (ng v&i canh BC. Tim goc tuong (ng véi goc H.
b) Tim cdc canh bing nhau, tim cdc géc bing nhau.

Luyén tép

Cho AABC = AHIK trong d6 AB = 2cm, B =40°, BC = 4cm. Em c6 thé suy
ra 58 do clia nhilng canh ndo, nhitng géc nao cla tam gidc HIK ?

Cho AABC = ADEF. Tinh chu vi mdi tam gidc néi trén bift ring AB = 4cm,
BC = 6cm, DF = Sem (chu vi clia mOt tam gific 13 tdng d0 dai ba canh clia
tam gidc d6).

Cho hai tam gidc bing nhau : tam gidc ABC (khong cd hai géc ndo béng
nhau, khong c6 hai canh no bing nhau) va mdt tam gidc c6 ba dinh 1a H, I,
K. Viét ki hiéu vé sy bing nhau ciia hai tam gidc d6 bift ring : AB = KI,

B=K.

§3. Trudng hgp bdng nhau thir nhét clGa tam giée
canh - canh - canh (c.c.c)

Khéng can xét géc cling nhan biét
dugc hai tam giac bang nhau

Ve tam giac biét ba canh
Bai todn : V& tam gidc ABC, bi€t AB = 2cm, BC = 4cm, AC = 3cm.
Gidi : (h.65)

— V& doan thing BC = 4cm.

— Trén cling mét nifa mét phing bdr BC, vé
cung tron tdm B bdn kinh 2cm va cung
tron tAm C ban kinh 3cm. B 4 c

= Hinh 65
— Hai cung tron trén cat nhau tai A.
— V& céc doan thing AB, AC, ta dugc tam gidc ABC.

A/

2.1 3
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2. Trudng hop bng nhau canh - canh - canh
Vé thém tam gide ABC cé :
AB =2%m, BC=4cm, A'C=3cm.

Hady do rdi so sdnh cdc géc tuong iing cua tam gide ABC ¢ muc 1 va tam gide
A'B'C. Cé nhdn xét gi vé hai tam gidc trén ?

Ta thita nhin tinh chét cobdn sau :

Néu ba canh ciia tam gide nay bdng ba canh cia tam gide kia thi hai tam
gide dé bdng nhau.

Néu AABC va AAB'C c6:
AB=AT
AC=AC
BC=BC

thi AABC = AA'B'C’ (h.66).
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15.
16.

17.

18.

19.

114

Bai t6p

V& tam gidc MNP bi€t MN = 2,5cm, NP = 3cm, PM = Scm.

VE tam gidc ABC bi€t d6 dai mdi canh bing 3cm. Sau d6é do méi géc cha
tam gidc.

Trén méi hinh 68, 69, 70 o6 cdc tam gidc ndo béing nhau ? Vi sao ?

£ H
M ; N
A B N . I
P k Q
! K
Hinh 68 Hinh 69 Hinh 70

Luyan t6p 1

Xét bai todn : "AAMB va AANB c6 MA = MB, NA = NB (h.71). Ching
minh ring AMN = BMN "

1) Héy ghi gid thiét va két Tugn cla bai todn.

3 M

2) Hay séip x€p b6n cu sau ddy mot cdch hop If
dé gidi bai todn trén :
a) Do dé AAMN = ABMN  (c.c.c)
b) MN : canh chung. N

MA = MB (gid thi€t)

NA =NB (gid thi€t)
¢) Suy ra AMN =BMN (hai géc tirong Gng) Hinh 71
d) AAMN va ABMN o6 :

Cho hinh 72. Chiing minh réng :
a) AADE = ABDE ;
b) DAE = DEE.
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20,

21.

22,

E
Hinh 72 Hinh 73

Cho géc xOy (h.73). V& cung trdn tdm O, cung niy céit Ox, Oy theo thi
te & A, B (D). V& céic cung tron thm A va tdm B c6 ciing bdn kinh
sao cho chiing cit nhau & diém C nim trong géc xOy (@, @). N6i O
véi C (@). Ching minh riing OC 14 tia phan gidc ctia géc xOy.

Chi § : Bdi todn trén cho ta cdch diing thude va compa d€ vé tia phdn gide
ciia mgt géc.

Cho tam gidc ABC. Ding thudc v compa, vé cdc tia phan gidc cha cdc géc
A, B,C.

Luyén tap 2

Cho géc xOy va tia Am (h.74a).
V& cung tron tdm O bén kinh r, cung ndy cfit Ox, Oy theo thi ty & B, C. V&
cung trén tm A bdn kinh r, cung niy cit tia Am & D (h.74b).

V& cung tron tm D c6 bdn kinh bing BC, cung nay ciit cung tron tdm A
bén kinh r & E (h.74c).

Chiing minh ring DAE =xOy .

Hinh 74a
\\
e ¥ \\
\ \
[#] ] A \ m
7 —T— oD
r.J’E x !
Hinh 74b
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v

116

Hink 74c
Chi ¥ : Bai todn nay cho ta cdch dimg thude va compa dé vé mét géc bdng
mdt gée cho trude.
Cho doan thing AB dai 4cm. VE dudmng tron tdm A bén kinh 2cm va dudng

tron tim B bén kinh 3cm, ching cét nhau & C va D. Ching minh ring AB 13
tia phén giic cla goc CAD.

€6 thé em chura biét

Khi d& dai ba canh clia mét tam gidc d& xéc dinh thi hinh dang va kich thudc cla
tam giéc d6 cling hoan toan xdc dinh. Tinh ch&t d6 clia hinh tam gide duge (ng
dung nhiéu trong thuc 8.

Hinh 75 minh hoa mét khung gém bé&n thanh gb (tre, sét...) khép véi nhau & déu
clia m&i thanh, khung nay dé& thay d&i hinh dang (h.75a va h.75b). Nhung néu déng
thém mét thanh chéo (h.76) thi hinh dang clla khung s& khéng thay déi.

&) b) :
Hinh 75 Hink 76

Chinh vi thé& trong céc céng trinh
x4y dung, céc thanh sit thudng
dudc ghép, tao vdi nhau thanh cac
tam gide, chang han trén hinh 77.

Hinhk 77
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§4. Trudng hgp béing nhau thir hai clia tam giéc
canh - gbéc - canh (c.g.c)

Chi cén xét hai canh va gbc xen gilia
ciing nhén biét duac hai tam giac bang nhau

V& tam giéc biét hai canh va géc xen giira

Bai todn : VE tam gifc ABC bi6t AB = 2cm, BC = 3cm, B=70°.
Gidi : (h.78)

— V& g6c xBy = 70°.

— Trén tia Bx 18y diém A sao cho
BA =2cm.

— Trén tia By gy diém C sao cho
BC = 3cm.

- VE doan thing AC, ta dugc
tam gidc ABC. Hinh 78

Lwu y : Ta goi géc Bla gbc xen gifta hai canh AB va BC. Khi ndi hai canh vi
gdc xen gifta, ta hidu géc ndy 12 géc & vi trf xen gifta hai canh d4.

Truéng hop bing nhau canh - géc - canh
Vé thém tam gide A'B'C' ¢6 :
A'B' =2cm, B'=70°, B'C =3cm.
Hay do dé kiém nghi¢m rdng AC = A'C'. Ta cd thé két lugn duge tam gide

ABC bdng tam gidc A'B'C' hay khong ?
Ta thita nhén tinh chit cobdn sau:

Néu hai canh va géc xen gika cia tam gide nay bdng hai canh va goc
xen giita cuta tam gidc kia thi hai tam gidc dé bdng nhau.

A . NEu AABC vi AA'B'C’ 6 ;
AB=A'B'
B=B"
" BC=B'C'
! thi AABC=AA'B'C' (h.79).
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m Hai tam gidc trén hinh 80 c6 bdng nhau khong ?

Visao ?
A c
D
Hinh 80
3. Héqua
(Hé qud cling 12 mdt dinh 1, nd dwge suy ra trire ti€p tir mdt dinh 1f hodc mét
tinh chét duge thita nhén).

EE) Vhin hink 81 va dp dung truomg

B

hop bdng nhau canh - géc - canh,

hdy phdt bi€u mot truéng hop bing D

nhau cia hai tam gidc vudng.

Tk g h il
A + C F E

Néu hai canh géc vuong cia tam

gide vudng nay ldn lugt bing hai Hinh 81
canh géc vudng cia tam gide vudng

Kia thi hai tam gidc vuéng dé bang nhau.

Bai t6p

24. V& tam gidc ABChift A —90°, AB= AC = 3cm. Sau d6 do cdc géc B va C.
25. Trén mdi hinh 82, 83, 84 c6 cdc tam gidc ndo biing nhau ? Vi sao ?

N
A
G - H
E \{\//
B D e t K Q
Hinh 82 Hinh 83 Hinh 84
26. Xét biitodn :

"Cho tam gidc ABC, M 12 trung diém ciia BC. Trén tia d6i clia tia MA Iy
diém E sao cho ME = MA. Chiing minh ring AB // CE".
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Dudi day 14 hinh v& va gid thiét, k&t luan clia bai todn (h.85) :

i AABC
GT MEB =MC
MA =ME
KL | AB//CE
B 4 4 ¢ Hiy sdp x€p lai nim céu sau diy mot cich hgp 1f
d4 gidi bai todn trén :
1) MB = MC (gia thiét)
4 AMB = EMC (hai gbe d6i dinh)
Hinh 85 MA =ME (gid thift)

2) Do d6 AAMB = AEMC  (c.g.c).
3) MAB=MEC => AB//CE (c6 hai géc bing nhau & vi trf so le trong).
4) AAMB = AEMC = MAB = MEC  (hai géc tuong {mg).
5) AAMB v AEMC c6 :

Luu y : D& cho gon, cdc quan hé ndm gifta, thing hing (nhu M ndm giita B
vi C, E thudc tia d6i ciia tia MA) di dugo thé hién & hinh vé nén o6 thé
khong ghi & phén gid thi6t.

Luyén tap 1

27. Neéu thém mot diéu kién dé hai tam gidc trong m&i hinh v& dudi day 13 hai
tam gidc bang nhau theo trrtmg hop canh - géc - canh :
a) AABC = AADC  (h.86);

b) AAMB = AEMC (h.87);
c) ACAB = ADBA (h.88).

Hink 86 Hinh 87 Hinh 88
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28.

29,

30.

31

32,

120

Trén hinh 89 cé céc tam gidc ndo bing nhau ?

K
A N
‘D /\\
C
B M of P
E
Hink 89

Cho géc xAy. Ly diém B trén tia Ax, diém D trén tia Ay sao cho AB = AD.
Trén tia Bx ldy diém E, trén tia Dy 14y diém C sao cho BE = DC. Ching
minh ring AABC = AADE.

Luyén tép 2
Trén hinh 90, cdc tam gidc ABC via ABC c6
canh chung BC = 3cm, CA = CA' = 2cm,
ABC=A'BC=30° nhung hai tam gidc 46
khong bang nhau.
Tai sao & ddy khong thé dp dung trudmg B

hgp canh - géc - canh dé k&t ludn
AABC=AA'BC?

Cho doan thing AB, difm M nim trén dudmg trung tryc ciia AB. So sdnh
d0 dai cdc doan thing MA va MB.

Hinh 90

Tim céic tia phén gic trén hinh 91, s
Hay chiing minh diéu dé.
B Hl-"J C
K
Hinh 891
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§5. Trudng hop bé&ng nhau thr ba cia tam giée
géc - canh - géc  (g.c.Q)

[Thém mét cach nira d& nhén biét hai tam giac bang nhauJ

Ve tam giac biét mdt canh va hai
goc ké

Bai fodn : VE tam gidc ABC bitt
BC = 4cm, B=60°, C=40°.

Gidi (h.92)

— V& doan thdng BC = 4cm. Hink 92

— Trén ciing mdt nita mat phing bér BC, vé cdc tia Bx vi Cy sao cho
CBx = 60°, BCy =40°,

Hai tia trén cét nhau tai A, ta duge tam gidc ABC.

Luu y : Ta goi géc B vii géc C 12 hai géc k& canh BC. Khi n6i mét canh va
hai géc ké, ta hidu hai gdc ndy 12 hai géc & vi tri ké canh d6.

Trudng hop bing nhau géc - canh - géc

V& thém tam gidc ABC c6 : BC =4cm, B'=60°, C'=40°.

Hidy do d€ kiém nghiém rdng AB = A'B. Vi sao ta két ludn duge
AABC=AA'B'C'?

* Ta thixa nhin tinh chét co bén sau :

Néu mot canh va hai géc ké ciia tam gide nay bdng mgt canh va hai géc
ké ciia tam gide kia thi hai tam gidc dé bdng nhau.

Néu AABC vi AABC A A
cd:
B=R"
BC=BC
A ~ B 4 c B 4 c
C=C Hinh 93

thi AABC=AABC (h.93)
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E Tim cdc tam gidic bdng nhau ¢ méi hinh 94, 95, 96.

C
E F
A B D
; \ \ h\
D cC H s G B % F

Hink 94 Hink 95 Hinh 96

3. Héqua
Tix trirtmg hop bing nhau goc - canh - géc clia hai tam gidc, ta o6 cdc hé qua :
Hé qud 1 : Néu mgt canh géc vudng va mét géc nhon ké canh &y cia tam
gidc vudng ndy bdng mgt canh géc vudng va mgt géc nhon ké canh dy ciia
tam gidc vudng kia thi hai tam gidc vudng dé bing nhau.
Hoc sinh tif chifng minh hé qua 1.
Héqud2:
Néu canh huyén va mgt géc nhon cita tam gidc vuéng nay bdng canh
huyén va mgt gée nhon ciia tam gidc vudng kia thi hai tam gidc vuédng dé
bidng nhau.

AABC, A = 90°
GT | ADEF, D=9%°
B E BC=EF, B=E
KL | AABC = ADEF

Ching minh (h.97) : Trong mot tam gidc

vuong, hai géc nhon phy nhau nén :

A C D F E=9ﬂn—ﬁ
E

Hinh 97 .
F=90°-

Talai o6 B=E (gid thi€t) suyra C=F.
Tir d6 suy ra AABC = ADEF (g.c.g).
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33,

3s.

36.

37.

Bai t6p

V& tam gidc ABC bi€t AC =2cm, A =9%0°, C=60°.
Trén mdi hinh 98, 99 ¢ cdc tam gidc ndo bing nhau ? Vi sao ?

A A
'
(hy
B + +
C D D B C E
Hinh 98 Hinh 99

Cho g6c xOy khic gée bet, Ot 1a tia phén gidc cia géc d6. Qua diém H thudc
tia Ot, ké dudmg vudng géc vdi Ot, né ciit Ox va Oy theo thi ty & A va B.
a) Chiing minh ring OA = OB.

b) Ly diém C thudc tia O, ching minh ring CA = CB vi OAC = OBC.

Luyén tép 1
Trén hinh 100 ta ¢6 OA = OB, OAC = OBD. D
Chiing minh riing AC = BD. A
0]
B
Trén méi hinh 101, 102, 103 c6 céc tam gidc c
nio bing nhau ? Vi sao ? Hinh 100

A H
G
c 3 1
B D K = P
E F 3 M Q R

Hink 101 Hinh 102 Hinh 103
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38.

39.

40,

41.

42,

124

Lwu y : Trong mot bai todn, khi khémg ghi

A B
don vi do dai, ta quy dinh ring cdc do dai
cd ciing don vi.
Trén kinh 104 ta o6 AB // CD, AC // BD. Hiy
C

chiing minh ring AB = CD, AC = BD.

Hinh 104

Luyén tap 2

Trén mdi hinh 105, 106, 107, 108 c6 cdc tam gidc vudng ndo bing nhau ?
Visao? A

D
Eﬁ,:
B C K

H
Hink 105 Hinh 106

A//S\D ﬁ/gj
~ AN

Hinh 107 Hinh 108
Cho tam gidc ABC (AB = AC), tia Ax di qua trung di€ém M clia BC. K& BE
va CF vudng goc véi Ax (E € Ax, F € Ax). So sinh cdc d6 dai BE va CF.

Cho tam gidic ABC. Cdc tia phin gidc cla cdc péc B va C céit nhau & 1. VE

ID L AB (D € AB), IE L BC (E € BC), IF L AC (F € AC). Chiing minh
ring ID = IE = IF.

Cho tam gidc ABC 06 A=90° (h.109). Ké
AH vudng géc véi BC (H e BC). Céc tam gidc A
AHC va BAC o6 AC 1a canh chung, C 1a géc
chung, AHC=BAC=90°, nhung hai tam

gidc d6 khong béng nhau.
Tai sao & day khong thé 4p dung trudmg hop B H €
gﬁc—c@nh—gﬁcd!k&'tlum&AHC=&BAC? Hinh 109
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43,

45.

1.

Luyén tép vé ba truong hop
béng nhau clia tam gide
Cho géc xOy khéc géc bet. Ly cdc diém A, B thudc tia Ox sao cho OA < OB.

L4y cdc difm C, D thudc tia Oy sao cho OC = OA, OD = OB. Goi E 1a giao
diém clia AD va BC. Chitng minh ring :

a) AD =BC;

b) AEAB = AECD ;

c) OE la tia phén gidc cla goc xOy.

Cho tam gisc ABC c6 B = C. Tia phan gidc ciia géc A cit BC tai D.
Chimg minh riing :

a) AADB = AADC ;

b) AB = AC.

B4 : Cho biin doan thing AB, BC, CD, DA trén C
gifly ké 6 vuong nhu & hinh 110. Hiy ding 1ap |4
luén dé gidi thich : B /

8) AB = CD, BC=AD ; / I
b)Y AB // CD.

Hinh 110

§6. Tam gidec cén

Lam quen vdi mét dang tam giac dac biét
tam giéc c6 hai canh bang nhau

Binh nghia

Tam gidc cdn la tam gide 6 hai canh bdng nhau.

Trén hinh 111, ta o6 tam gidic cin ABC (AB = AC). Ta goi AB v2 AC 1a céc
canh bén, BC1a canh ddy, B va C 12 céc géc dddy, A 1a géc & dinh.
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Tam gidac ABC o6 AB = AC cdn duge goi la tam gidc ABC edn 1gi A.

H
A 4
Canh bén
A
2
D
B C
Canh ddy B C
Hink 111 Hink 112

Tim chic tam gidic odn trén hink 112. K€ tén chc canh bén, canh ddy, gbc &
ddy, gée d dinh cila cdic tam gidc cdn dé.

2. Tinh chat A

Cika tom gidhe KBC o tol A T it il ol g

A edt BC ¢D (h.113). Hay so sénh ABD va ACD.
TacGdinh li 1 :

Trong mgt tam gidc can, hai gée ¢ ddy bdng nhau. B D C
Hinh 113

* Nguoe lai, ta cling ching minh dugc dink i 2 (xem
bii tap 44) :

Néu mgt tam gidc c6 hai géc bing nhau thi tam
gidc d6 I tam gidc cdn.

Dinh nghia : Tam gidc vudng cdn ld tam gidc vuéng A C
c6 hai canh géc vudng bing nhau (h.114). Hinh 114

Tinh 56 do mdi géc nhon cia mgt tam gide vudng cdn.

3. Tam giac déu A
Dinh nghia : Tam gidc déu la tam gidc c6 ba
canh bdng nhau.
m Vé tam gidc déu ABC (h.115)
a}VimoﬁzE, ﬁ:R? B C
b) Tink 56 do méi goc cia tam gidc ABC. Hinh 115
126
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* Tir céc dinh 1{ 1 va 2, ta 06 céc hé qud :
— Trong mét tam gidc déu, mdi géc bing 60°.

— Néu mgt tam gide c6 ba gée bing nhau thi tam gide dé la tam gide déu.
— Néu mgt tam gidc cdn c6 mét géc bdng 60° thi tam gidc dé la tam gide déu.

Bdi t&p

46. a) Ding thudc ob chia xentimét va compa vE tam gidc ABC cin tai B 6
canh ddy bing 3cm, canh bén bing 4cm.
b) Ding thudc of chia xentimét va compa v& tam gidc déu ABC o6 canh
béng 3cm.

47, Trong cdc tam gidc trén cdc hinh 116, 117, 118 tam gidc nio 14 tam gidc
cin, tam gidc nio 13 tam gidc déu 7 Vi sao?

C
B 0
: K ; £ t P
A 3] E M N
Hinh 116 Hink 117 Hinh 118

48. Cit mot tfm bia hinh tam gidc can. Hiy gdp tfm bia d4 sao cho hai canh bén
tring nhau dé kiém tra ring hai géc & ddy bing nhau.

49. a) Tinh cic géc & ddy clia mot tam gidc can bi€t géc & dinh bing 40°.
b) Tinh géc & dinh ciia mét tam gidc can biét gbc & déy bing 40°.

Luyén tép
50. Hai thanh AB vi AC cila vi ko mot 2
méi nhi thudng bing nhau (h.119)
va thutmg tao véi nhau mét géc
bing : B c
a) 145° nfu m4i 14 ton ;
b) 100° nu mé4i 13 ngi.
Tinh géc ABC trong timg trudng hop. Hinh 119
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51,

52,

128

Cho tam gific ABC cén tai A. Ly difm D thudc canh AC, diém E thutc
canh AB sao cho AD = AE.

2) So sinh ABD va ACE.

b) Goi 112 giao diém clia BD va CE. Tam gidc IBC 1 tam gidc g1 ? Vi sa0 ?
Cho géc xOy c6 s6 do 120°, diém A thudc tia phan gidc clia géc d6. Ké AB

vudng goc vii Ox (B € Ox), ké AC vubng goc véi Oy (C e Oy). Tam gidc
ABC 1a tam gidc gi ? Visao?

Bdi doc thém
Gid thiét va ket luan ciia dinh 1f 1 va dinh 1{ 2 &
trang 126 c6 thé vi€t nhu sau (h.120) : a
Dinh1f 1 Dinh {2
AABC AABC
SR AB=AC B=C
B C
KL B=C AB=AC Hinh 120

Ta thiy : B=C Ia gia thi€t ciia dinh If 2 nhung 13 k6t luan ciia dinh If 1,
AB = AC I k6t lugn ciia dinh If 2 nhung 13 gid thiét cia dinh 1f 1. Néu goi
dinh 11 1 12 djnh If thudn thi dinh 1 2 1a dinh If ddo.

Ta 6 thé viét gop hai dinh I{ 1 va 2 n6i trén nhu sau :

Vé6i moi AABC : AB=AC&B=C

K{ hibu “c” doc 12 khi v chi khi.
NEuco X=>Yvicd Y =>Xthitacothd viet X & Y.

Mot s6 vi du vé cdc dinh If thuln va dio :

Vi dy 1. Xét hai dudmg thing bi cét béi mét dudmg thing thit ba.

Dinh If thudn : NEu hai géc so le trong biing nhau thi hai dudmg thing
song song.

Dinh li ddo : Néu hai dudng thiing song song thi hai géc so le trong bing nhau.
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1.

Vi du 2.
Dinh Ii thudn : Trong mot tam gidc déu, ba géc bang nhau.

Dinh i ddo : Néu mét tam gidc c6 ba gbc bing nhau thi tam gidc d6 1 tam
gidc déu.

Chid ¥ ring khéng phai dinh If nio cling c6 dinh 1{ dio.
Chéng han véai dinh 1f : Hai gdc doi dinh thi bdng nhau, ciu phét bidu dio :
Hai géc bing nhau thi d6i dinh khong ding, né khong phéi 1a mot dinh If.

§7. Dinh I Py-ta-go

Trong tam giac vudng, néu biét do dai cba hai canh
thi ta tinh dugc dd dai cla canh thit ba

Pinh li Py-tago

Vé mgt tam gide vudng cé cdc canh gée vudng bing Icm va dem. Do d¢ dai

cgnh huyén.

m Ldy gidy wrdng cdt tdm tam gidc vudng bdng nhau. Trong mdi tam gidc

vudng dé, ta goi d¢ dai cdc canh géc vudng la ava b, goi dé dai canh huyén
ld c. Cdt hai tdm bia hinh vudng c6 canh bdng a + b.
a) Pdt bén tam gidc vudng lén tdm bia hink vudng nhi hinh 121. Phdn bia

khéng bi che ldp la mgt hinh vudng c6 canh bdng c, tinh di¢n tich phdn bia
dd theo c.

a b
u
b c b b
a n
':l L
a a &
ml
a b
Hink 121 Hinh 122

b) BDdt bén tam gide vudng con lai lén tdm bia hinh vudng thit hai nhu
hinh 122. Phdn bia khong bi che ldp gom hai hinh vudng cé canh la ava b,
tinh dién tich phdn bia dé theo ava b.

¢) Tik d6 rit ra nhdn xét gi vé quan hé giiia c* vaa~ +b° 7

129
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» Ta c6 dinh If Py-ta-go :

Trong mgt tam gidc vuéng, binh phuong cia canh huyén bdng téng cdc
binh phuong cia hai canh géc vuéng.

B
[\ AABC vuong tai A = BC? = AB? + AC? (h.123)
A C

Hink 123

Luu § : D& cho gon, ta goi binh phuong d6 dai cla mot doan thing 13 binh
phuong cila doan thing d6.

(£l Tim dg dai x trén cdc hinh 124, 125.

E
B
A l X
A 0 C D1 F

Hinh 124 Hinh 125

2.  Pinh li Py-ta-go dao

Vé tam gidc ABC c6 AB = 3cm, AC = dcm, BC = Scm. Hiy ditng thudc do
goe d€ xdc dinh 56 do ciia gée BAC.

* Ta c6 thé chiimg minh duge dinh li Py-ta-go ddo :

Néu mét tam gide cé binh phuwong ciia mdt canh bdng tdng cdc binh
phuong cia hai canh kia thi tam gidc dé ld tam gide vudng.

B
‘ :. AABC, BC? = AB? + AC* = BAC =90° (h.126)
A

Hink 126
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53. Tim d6 dai x trén hinh 127.

29 3
x 1 2 N7
12 K
a) b) <) d}

Hinh 127

54. Doan lén ddc ¥ C dén A dai 8,5m, d6 dai CB bing 7,5m (h.128). Tinh
chiéu cao AB.

A
4
® X
1
C 75 B

Hinh 128 Hinh 129

55. Tinh chiéu cao clia bic tudng (h.129) biét ring chiéu dai clia thang 13 4m
va chén thang cdch tudng 1 1m.

Luyén tép 1

56. Tam gidc ndo 1a tam gidc vudng trong cic tam gidc od db dai ba canh nhu sau :
a) 9cm, 15cm, 12cm ;
b) 5dm, 13dm, 12dm ;
c) Tm, 7m, 10m ?

57. Cho bai todn : *Tam gific ABC o6 AB =8, AC =17, BC = 15 c6 phii la tam
gidc yudng hay khong 7”. Ban Tam dd gidi bai todn dd nhu sau :

ABZ2 + AC? =82 4177 =64 +289 =353
BCZ =152 = 275.

Do 353 # 225 nén ABZ + AC? 2 BC?.

131
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Viy tam gidc ABC khdng phdi la tam gidc vudng.
Lai gidi trén diing hay sai ? N€u sai, hily sira lai cho diing.
58. B4 : Trong lic anh Nam dung tii cho ding thing, ti ¢6 bi vuéng vao trén

nha khong ? (h.130).
, y
g
B 20dm

Hinh 130

ég@ €6 thé em chura biét

Khod@ng mét nghin ndm trudc Céng nguyén, ngudi Ai Cap da bigt cing day gém
céc doan cb d6 dai 3, 4, 5 d€ tao ra mdt gée vudng (h.131). Vi thé, tam gide cb db
dai ba canh béing 3, 4, § don vi dugc goi 1a fam gidc Ai Cép.

Khi lam nha fre, nha gd, ngudi thd méc duc céc 18 A, B, C cla tru chéng AB, phdn
qué giang AC, vi kdo BC sao cho AB, AC, BC {1 18 véi 3, 4, 5 (h.132) thi khi dung
|&n, bao gid tru chéng cling vuéng géc véi qua giang.

B
K . )
A C
Hinh 131 Hinh 132

132
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59.

61.

62,

Khi x@ly méng nha, dé kiém tra xem hai
phén méng AB va AC cb vudng gbc vdi
nhau hay khéng (h.133), ngudi tha cé
thudng |& AB = 3dm, AC = 4dm, rdi do
BC, néu BC = 5dm thi hai phdn méng
AB va AC vubng giic véi nhau.

T i s

[

Luyén tép 2

Ban Tam muén déng mot nep chéo AC
dé chi€c khung hinh chir nhat ABCD
duoe viing hon (h.134). Tinh d6 dai AC,
biét ring AD = 48cm, CD = 36cm.
Cho tam gidc nhon ABC. K& AH
vudng géc véi BC (H € BC). (ho hit
AB = 13cm, AH = 12cm, HC = 16cm.
Tinh cdc d6 dai AC, BC.

Trén gifly ké 6 vudng (d6 dai canh clia
6 vuéng biing 1), cho tam gidc ABC
nhu hinh 135. Tinh d9 dai méi canh cha
tam gidc ABC.

D : Ngudi ta bude con Clin bing soi
diy c6 mot ddu budc tai dim O lam
cho con Ciin cich diém O nhiéu nhit 1
9m (h.136). Con (iin c6 thé t&i céc vi
trf A, B, C, D dé canh gilt minh vudm
hinh chif nhat ABCD hay khong ? (cdc
kich thuGc nhu trén hinh v&).
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Hink 133
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b7/ @6 thé em chura biét

Ghép hai hinh vuéng thanh mét hinh vuéng

Cho hai hinh vudng ABCD canh a va DEFG canh b {a = b) d4t canh nhau nhu &
hinh 137. Ta c6 thé cét hai hinh vudng dé thanh mét s8 ménh réi ghép lai thanh
mdét hinh vuéng méi.

B C B C
E F E F
a
a b b
5 ul /
A D G A B H D G
Hinh 137 Hink 138
WA dién ich clla hinh vudng méi bing a® +b? nén K
canh ¢ clla hinh vuéng mé phai thod man diéu )
kién ¢ = a2 +b%. Do d6 néu ta Iy diém H trén B
canh AD sao cho AH = b (h.138) thi theo dinh I g kel
Py-ta-go canh hinh vudng méi bng BH. C qi_ e
Lo o 0y
Ta ct hinh theo BH va HF réi quay céc tam giéc P RERREDNT
BAH va FGH nhy trén hinh 139, ta duge hinh A
vuéng mdi BHFIKK x .:_':"_'Z'_;: b

§8. Cac trudng hgp bdng nhau cua tam gidc vudng

(Thém mot céch nifa d& nhan bist hai tam gidc vudng bling nhaLD

1. Céc trudng hop bing nhau da biét cua hai tam gidc vuéng

Nh& cic trudng hop bing nhau cila tam gidc, B B
taddsuyra:

~ Néu hai canh géc vudng clia tam gidc

vudng ndy ldn luot bing hai canh géc

vubng cla tam gidc vudng kia thi hai tam

gidc yuong dé bing nhau (theo trudmg hop A C D F
canh - gbc - canh, h.140). Hink 140

134
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~ Néu mét canh goc vubng vi mdt géc nhon ké canh &y cla tam gidc
vubng niy bing mot canh géec vudng vi mot géc nhon ké canh dy cla
tam gidc vuéng kia thi hai tam gidc vudng d6 bing nhau (theo trudmg hap
géc - canh - géc, h.141).

Néu canh huyén v mot géc nhon cla tam gidc vudéng niy bdng canh
huyén v mdt géc nhon clia tam gidc vuong kia thi hai tam gific vuong dé
béng nhau (theo tn@mg hop géc - canh - gbe, h.142).

A

Hinh 141 Hinh 142
BN 7rén mdi hinh 143,144,145 c6 céic tam gidic vuéng nio bing nhau ? Vi sa0 ?

N A\ <

Hink 143 Hinh 144 Hink 145

ul

C D F

g

2. Truéng hop bdng nhau vé canh huyén va canh géc vudng

* Nhi dinh If Py-ta-go, ta d& dang chiing minh duge mét trudng hop bing
nhau nita cha hai tam gidc vudng.

Néu canh huyén va mgt canh géc vudng cua tam gide vuéng nay bdng
canh huyén va mgt canh géc vudng cua tam gidc vudng kia thi hai tam
gidc vudng dé bdng nhau.
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: B AABC, A =90°
GT | ADEF, D=90°
BC = EF, AC = DF
KL | AABC=ADEF
A C D F

Hinh 146
Chiing minh (h.146) : Dat BC=EF =a, AC=DF =h.
Xét AABC vuong tai A, theo dinh 1f Py-ta-go ta c6 AB> + AC> =BC> nén :

AB'=BC’ - AC =@’ -V 1)
Xét ADEF vuong tai D, theo dinh If Py-ta-go ta c6 DE- + DF” =EF° nén ;
DE?=EF° - DF* =2’ - b’ @

Tix (1) v (2) suy ra AB> = DE” nén AB = DE.
Tir d6 suy ra AABC = ADEF (c.c.c).

A
Cho tam gidc ABC cdn tgi A. Ké AH vudng
gée véi BC (h.147). Chitng minh rdng
AAHB = AAHC (gidi bdng hai cdch).
B H C
Hinh 147

Bai t6p
63. Cho tam gidc ABC cén tai A. K& AH vudng gdc vdi BC (H e BC). Ching
minh ring :
a) HB=HC,;
b) BAH = CAH.

64. Cictam gidc vuéng ABC va DEF 6 A = D = %0°, AC = DF. Hiy b sung
thém mot diéu kién bing nhau (vé canh hay vé géc) d€ AABC = ADEF.

136
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Luyén tép

65. Cho tam gifc ABC cin tai A (A <90°). VE BH L AC (H € AC), CK L AB
(K € AB).
a) Chitng minh ring AH = AK.

b) Goi I 12 giao diém clia BH va CK. Ching minh ring Al 13 tia phan gidc
ciia gbc A.

66. Tim céc tam gidc bing nhau trén hinh 148 :

Hinh 148

§9. Thyc hanh ngoai troi

Em c6 thé do
dudc khoang
cach gilta hai
diém A va B bi
ngdn cach bdi
con soéng hay
khéng ?

l\_ Hinh 149 l

Trén hinh 149, khéng truc tiép do duge do dai doan thing AB thi lam thé
ndo dé biét d¢ dai cika né ?

137
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1.  Nhiém vu
Cho truée hai coc A vi B trong d6 ta nhin thily coc B nlumg khéng di ducc
dén B. Hily tim céich xdc dinh khodng cich AB giita hai chén coc.
2. Chuan bi
Maéi t6 hoc sinh chudn bi :
~ Ba ooc tiéu, mbi coc dai khodng 1,2m.
Mt gidc k€.
— M6t soi diy dai khoéng 10m dé kiém tra k€t qud.
— Mot thudic do.

3. Huéng dan cach lam (h.150)
~ Ding gidc k€ vach dudng thing xy
vuing goc vai AB tai A.
— M&i 18 chon mdt diém E ndm trén xy.
— Xic dinh diém D sao cho E Ia trung
diém clia AD.
~ Diing gidc k€ vach tia Dm vudng géc
vii AD.
— Béng cich giéng dudng thing, chon
diém C nim trén tia Dm sao cho B, E,
C thing hang.
- Do dé dai CD.

— Hiy gidi thich vi sao CD = AB. Bdo
cdo k€t qué do dai AB.

Hink {50
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R

On tép chuong II

Céc ndi dung chinh :

- Téng ba gbc clia mdt tam gic.

- Céc trudmg hop bing nhau ciia hai tam gidc.
- Tam gidc cn.

- Dinh 1f Py-ta-go.

Céu hoi 6n tép
Phat biéu dinh 1i vé tdng ba gdc clia mét tam gidc, tinh chét goc ngoai clia
tam gidc.
Phit bifu ba trudmg hop bing nhau cla hai tam gidc.
Phét bifu cic trudng hop bing nhau clia hai tam gidc vuong.

Phit biéu dinh nghia tam gidc can, tinh chit vé goc clia tam gidc can. Néu
cdc cach chimg minh mét tam gidc 1a tam gic can.

Phét bi€u dinh nghia tam gidc déu, tinh chét vé géc clia tam gidc déu. Neu
cdc cdch chiing minh mot tam gidc Ta tam gidc déu.

Phat bifu dinh 1{ Py-ta-go (thuén va déo).

M6t s& bang t8ng két
Cac trudng hop bing nhau ciia hai tam giac

NN
AN AN
OO BN
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2. Tam giac va mot 6 dang tam giac dic bigt
TAMGIAC | TAM GIAC TAM GIAC TAM GIAC
TAM GIAC CAN pEU VUONG VUONG CAN
A A A B o
o /\1 /\ /\ B h
nghia | B c B C B C A€ A C
A, B, Ckhdng AABRC AABC fﬁBC AMBC
tdnghdng | Ap-Ac |AB=BC=cA| A=9%° A=90°,
AB=AC
g —
Qum [A+B+C=1807 5 &
9 ||| *a=Ais 180° - A A A
gifta - i B- | A=B=C=6F| B+C=90° |B=C=45"
céc Ci>A 2
goc & >B |A=180°-2B
Quan
2
]?g'a Hoc & AB=AC | AB=BC=CA B! = AB® +AC!| B~ AC=
1 5 = - —
o | chuwngIm BC>AR | Bo=cd?
BC>AC
canh
Bai tép
67. Dién dffu "x" vio chd trdng (...) mot cich thich hop :
Céu Biing | Sai

1. Trong mot tam gidc, goc nhd nhit 14 gée nhon

2. Trong mot tam gidc, cd it nhét 12 hai géc nhon

3. Trong mot tam gidc, goc 1on nhit 1 gbc th

4. Trong mét tam gidc vudng, hai géc nhon bl nhau
5.N6u A 1a géc & ddy clia mot tam gidc can thi A < 90°
6. Néu A 1a goc & dinh cita mot tam gidc can thi A <90°,
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68.

72.

73.

Cic tinh chét sau diy dugc suy ra tryc ti€p tir dinh If ndo ?

a) Géc ngodi clia mot tam gidc biing tdng hai géc trong khong ké véi nd.

b) Trong mét tam gidc vudng, hai géc nhon phu nhau.

¢) Trong mdt tam gidc déu, cic géc bing nhau.

d) Néu mot tam gidc b ba géc béing nhau thi tam gidc d6 1a tam gidc déu.
Cho diém A nim ngoai dudng thing a. V& cung tron tdm A cit dudng thing a
& B va C. VE cic cung trdn tAm B va tAm C o6 cling ban kinh sao cho ching
céit nhau tai mot di€m khic A, goi diém d6 1a D. Héy gidi thich vi sao AD
vuéng gdc véi dudmg thing a.

Cho tam gidc ABC cén tai A. Trén tia d6i cla tia BC 14y dim M, trén tia
d6i clia tia CB 14y diém N sao cho BM = CN.

a) Chimg minh ring tam gidc AMN Ia tam giéc cin.

b) Ké BH L AM (H € AM), ké CK L AN (K € AN). Ching minh ring
BH = CK.

¢) Chiing minh ring AH = AK.

d) Goi O 1a giao diém clia HB va KC. Tam gidc OBC I3 tam gidic gi ? Vi sa0 ?
¢) Khi BAC=60° va BM = CN = BC, hiiy tinh s6 do céc gbc clia tam gidc
AMN va xdc dinh dang clia tam gidc OBC.
Tam gidic ABC trén gifly ké 6 wvudng
(h.151) 1a tam gidc gi 7 Visao ? 24
D4 vai : Diing d6 Cutmg ding 12 que diém e \\
bhiing nhau dé x€p thinh : B

a) Mot tam gidc déu ; T
b) Mot tam gide can ma khong déu ;

¢) Mét tam gidc vadng.

Em hily gilip Cudmg trong ting trudng hap trén.
P4 : Trén hinh 152, mét clu trugt cé dudmg 1én BA dii Sm, do cao AH
la 3m, d¢ dai BC 1a 10m va CD la 2m. Ban Mai n6i ring dudng trugt
tdng cing ACD gép hon hai 14n dudng 1én BA. Ban Vén n6i ring diéu dé
khong ding. Ai diing, ai sai?

A

Hinh 151

3m Sm

Dl 2m |[C Wm H B

Hinh 152
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Chuang |

MUC LUC

PHAN pAI 50

s8 HOUTI. 56 THUC

Chuang Il

§1. Tép hyp Q céic s8 hitu
§2. Céng, trir s hitu
§3. Nhan, chia s6 hiu €

§4. Gia tri wyat d6i cha mit s6 hiu 1.
Cdng, trir, nhén, chia s§ thap phén

§5. Luf thifa cila mét s6 hiu €

§6. Lu§ thira clla mét s6 hitu § (&p)
§7. g thire

§8. Tinh chét chia déy t s bling nhau

§9. S6 thiip phéin hilu hgn.
56 thép phéin vd han twén hoan

§10. Lam tron =6
§11.86vd € . Khai niém vé céin béc hai
§12. 86 thye

On tap chudng |

HAM 56 VA B8 THI

142

§1. Pl lugng © 13 thugn

§2. Mt s6 bai toén vé dgi lrgng U 18 thugn
§3. Bai luyng fi 1§ nghich

§4. Mot =6 bai toén v8 dai lugng £ 18 nghich
§5. Ham s

§6. Mat phiing tog do

§7. D& thj clla ham s8 v = ax (a = 0}

Bél doc tham. DA thi clia ham s6y = = (a= 0)
x

On t§p chudng Il
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Churang |

PHAN HINH HOC

PUBNG THANG VUONG GOC. PUSNG THANG SONG SONG

Churang Il
TAM GIAC

§1. Hai gbc 461 dinh
§2. Hal dudng théng vubng gbc
§3. Céc gbe tgo bdi mdt duting thdng ct hal duting thidng
§4. Hal dudng thdng song song
§5. Tian d& O-clit vé dudng thdng song song
§6. Tirvubng gbe dén song song
§7. Dinh I
On tép chuung |

§1. Tdng ba gtic clia mdttam gidc
§2. Hai tam gidc bling nhau
§3. Truing hop bling nhau thit nh#t cla tam gidc : cgnh - cgnh - egnh (c.c.c)
§4. Trrang hop bing nhau thif hal clia tam giéc : canh - gée - cgnh (c.g.c)
§5. Trrang hop béing nhau thir ba clia tam giée : g6c- cgnh - géc (g.c.g)
§6. Tam giéc cfin
§7. Binh Ii Py-ta-go
§8. Céc truting hop bling nhau cla tam gic vuiing
§9. Thyc hanh ngoai trof
On tap chuong II
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